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PHAN Al §0

Chuwong 111. PHUONG TRINH BAC NHAT
1. M diu vé Sihiiong lient

TOM TAT KIEN THUC

1. Phuong trinh mét an
e Mét phuong trinh dn sé x (4n x) cé dang : A(x) = B(x)
trong doé A(x) va B(x) la cdc biéu thiic ciia cung bién x.
A(x) ding phia trdi ddu "=" goi la vé trai, B(x) goi la vé phai ciia
phuong trinh.
Vidu: 2°-1=2x+2
e Trong thi du trén, khi x = 3 gid tri vé trdi va vé phdi bang nhau.
Ta bdo sé6 3 nghiém dung phuong trinh da cho va goi x = 3 la mét
nghiém ctia phuong trinh dé. Mot phuong trinh c¢é thé c6 mét, hai,
ba, ... nghiém hodc khong cé nghiém nao, hodc cé vé sé nghiém.
Téap hop tdt cd cdc nghiém cia mét phuong trinh thuong dugc ki
hiéu la S goi la tap nghiém cia phuong trinh do.
2. Giai phuong trinh
Gidi mét phuong trinh la tim tdp nghiém cia phuong trinh dé.
3. Phuong trinh tuong duong
Hai phuong trinh c¢6 cung tdp nghiém goi la hai phuong trinh
tuong dwong. Phuong trinh A(x) = B(x) tuong duong voi phuong
trinh C(x)= D(x), ki hiéu la :

Alx) s Blx) < Clx)=Dx)
Vidu : x+2=4x-1 & x-3=0.

BAI TAP

V6i mbi phuong trinh sau, hay xét xem x = -1 ¢6 la nghiém cta né

khong :
a)dx-1=3x-2 b)x+1=2(x-3)
c)2x+1)+3=2-x.
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Giai
a) Tinh gia tri hai biéu thic ¢ hai v& phuong trinh 4x — 1 = 3x — 2
taix=-1,tacé:
4(-1)-1=-5=3(-1)-2
Vay x = -1 la nghiém cua phuong trinh nay.
b) Lam nhu cdu a), ta co :
(-1)+1=0=%2(-1-3)=-8

Vay x = -1 khong la nghiém cua phuong trinh x + 1 = 2(x — 3).

¢) x = -1 la nghiém.
Trong cac gia trit =-1,t =0 va t = 1, gid tri nao la nghiém cua
phuong trinh :
(t +2)° =3t + 4.
Giai
Tim gia tri cua cac biéu thic ¢ hai vé cua phuong trinh da cho lan
lugt tait=-1,t=0va t =1, ta dugce :

(-1+27=3.(-1)+4; (0+2?°=30+4; (1+2)°=31+4
Vay cac gia trit = -1 va t = 0 la nhing nghiém cua phuong trinh
trén, con gia tri t = 1 khong phai la nghiém.

Xét phuong trinh x + 1 =1 + x. Ta thay moi s6 thuc déu la nghiém
cua noé (ta con noi : phuong trinh naynghiém ding véi moi x (thuoc
R)). Hay cho biét tap nghiém cua phuong trinh dé.
Giai
Moi sd thue déu la nghiém cua phuong trinh x + 1 = 1 + x. Khi d6 ta
noi tap nghiém cua phuong trinh la tap hop so thuc va ki hiéu la :
S=R hay S={a/aeR).

Néi moéi phuong trinh sau véi cdc nghiém cta né (theo mau) :

(x—-1)=2x -1 (a)

1 X
=]-= (b)
X+1 4 @
X% =08 =0 (c) @
| Giai

Mgt 1e5LT), 9B (c)\/g
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Hai phuong trinh x = 0 va x(x — 1) = 0 ¢6 tuong duong khong? Vi sao?
Giai
T4p nghiém cha phuong trinh thd nhat 1a S; = {0}. Tap nghiém cua

phuong trinh thi hai 1a S; = {0; 1}. Vi S; # S; nén hai phuong trinh
khéng tuong duong.

$2. Shuiong link bigc nhil mol @n va cdch gide
§b’. 5’ ﬁﬂwf# litnh dica dege 1é r/qmy ax + 6 = 0
TOM TAT KIEN THUC

. Quy tdc chuyén vé va quy tdc nhén

Trong mét phuong trinh, ta c6 thé chuyén mét hang ti tu vé nay
sang vé kia va déi ddu hang ti dé.

Vidu : 2x - 1=3 o 2x=3+1

Trong mét phuong trinh, ta cé thé nhén (hode chia) hai vé véi cung
mét sé6 khdc O.

. Giai phuong trinh béc nhat mét én

Phuong trinh bdc nhdt mét dn la phuong trinh cé dang ax + b = 0,
trong dé a, b la hai hdng sé véi a # 0.

D¢ gidi phuong trinh ax +.b =0 (a #0) ta chuyén vé hang sé b sang
mét vé roi nhén hai vé méi vdi sé nghich ddo cia a (tic la chia hai
vé cho a).

-b

—

ax+b=0 & ax=-Db & 2=

Nhu vay phuong trinh ax + b = 0 (a #0) ludn c¢6 mot nghiém x = —.
a

Vidu: 3x-1=0 = x=%.
. Phuong trinh dva dvgc vé dang ax + b =0
Phuong trinh A(x) = B(x), trong dé cdc vé cia phuong trinh la cdc
biéu thue nguyén cia Gn x. Sau khi thuc hién cdc phép tinh, cdc
phép bién déi phuong trinh (chuyén vé, nhén vdi sé khdc 0) va rut
gon c6 thé dua phuong trinh dd cho vé dang ax + b = 0 vdi a = 0.
Nghiém cia phuong trinh da cho la x = :{1
a

Vidu: (x+2F-x=x"-4x-10

o X+dx+4-x=x"-4x-10

& 7x+14=0 & x=-2

5
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BAI TAP
Tinh dién tich S cha hinh thang ABCD (hinh du6i) theo x bang hai cach :
a) Theo céng thic S = BH x (BC + DA) : 2;

b) S = Sasu + Sscku + Sckp.

: %
A 7 HY———K 4 D

Sau d6 st dung gia thiét S = 20 dé thu dugc hai phuong trinh
tuong duong véi nhau. Trong hai phuong trinh dy, ¢6 phuong
trinh nao l1a phuong trinh bac nhat khong?

Giai
Theo c4ch tinh thit nhat, dién tich hinh thang 1a :
x{x+x+11):2 =20

Theo cach tinh thd hai : é.'?x +X° + %.4:{ = 20

Taco: x(x+x+11):2=20 < %x+x2+2x=20

Cé hai phuong trinh thu dugc, khong ¢6 phuong trinh nao dua duge
vé dang ax + b = 0 v6i a, b l1a hai héing s6 va a # 0. Vay trong hai
phuong trinh khéong cé phuong trinh nao 1a bac nhat.

Hay chi ra cdc phuong trinh bac nh4t trong cdc phuong trinh sau :

a)l+x=0; b)x +x>=0; ¢)1-2t=0
d) 3y = 0; e)0x-3=0.
Giai

Phuong trinh 1 + x = 0 1a phuong trinh bac nhat 4n s6 x (vi ¢6 dang
ax+b=0véia=1,b=1).

Phuong trinh 1 — 2t = 0 la phuong trinh bac nhat dn s6 t (vi ¢6
dangat+b=0v6ia=-2,b=1)

Phuong trinh 3y = 0 1a phuong trinh bac nhat 4n s6 y (vi ¢6 dang
ay+b=0védia=3,b=0).

Céc phuong trinh con lai khong phai la phuong trinh béc nhét.

Giai cac phuong trinh :

a) 4x — 20 = 0; b)2x+x+12=0
¢)x—-5=3-x; d)7-3x=9-x
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Giai
Ap dung quy tdc chuyén vé& va quy tdc nhan ta dugc :
a)4x-20=0 & 4x=20 © x=20:4.
Téap nghiém S = {5}.
b)2x +x+12=0 & 3x=-12 < x=-12:3
Tap nghiém S = {4},
¢)x-5=3-x < xX+x=3+45 & x=8:2
Tap nghiém S = {4}.
d7-3x=9-x & x-3x=9-7 & x=2:(-2
Téap nghiém S = {-1}.
Giai cdc phuong trinh sau, viét s§ gdn ding ciia mdi nghiém ¢ dang
s0 thap phan bing cdch lam tron dén hang phan tram.
a) 3x - 11 = 0; b) 12 + 7x = 0; c) 10 — 4x = 2x - 3.
Giai
a)3x-11=0 < 3x=11 & x=11:3 = x=~3,67
b)12+Tx=0 & Tx=-12 & x=-12:7= x=x-171
c)10-4x=2x-3 & -2x-4x=-3-10
& L bx=-13 & x= % = x=x2.17.

Tim ché sai va sta lai cdc bai gidi saucho ding :

a) 3x-6+x=9-x b) 2t-—3 +5t=4t+ 12

& 3X+x-xXx=9-6 & 2t+5t-4t=12-3

o 3x=3 &5 3t=9

= ¥=1 o =8
Giai

a) Viet 3x-6+x=9-x & 3x+x-x=9-6 la sai, vi -6
chuyén v& tir trdi sang phai va —x tif v& phai sang v& trdi ma
khong d6i ddu cla cdc hang tf nay. Can lam nhu sau :
3x-6+x=9-x © 3x+x+x=9+6 < bHx=15

¢ x=156:5=3.

b) Viet 2t -3 +5t=4t+ 12 < 2t +5t— 4t =12 = 3, sai ¢ chd
chuyén -3 tir vé& tréi sang vé& phai ma khéng déi ddu cia sd hang
d6. Can lam nhu sau :
26-3+56t=4t+12 & 2t+5t-4t=12+3 < 3t=15

< t=06.
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12

Giai phuong trinh :

a)3x — 2 =2x - 3; b) 3 — 4u + 24 + 6u =u + 27 + 3u;
¢) 5 — (x — 6) = 4(3 —'2x); d) -6(1,5 — 2x) = 3(-15 + 2x);

e) 0,1 — 2(0,5t — 0,1) = 2(t — 2,5) - 0,7;

D E(x—f’-]—ézx.
2 4 8

Giai
a)3x-2=2x-3 & 3x-2x=-3+2 <& x=-1
b)3—-4u+24+6u=u+27+3u <& 200+ 27 =4u+ 27
& 2u-4u=27-27 & -2u=0 <& u=0
c)5-(x-6)=48-2x) & b-x+6=12-8x

& fr—sx=iB-B-Be  xel o x=%

d) 6(15-2x)=3(-15+2x) < -9+ 12x = -45 + 6x

& 12x—-6x=-45+9 & 6x=-36 & x=-6
e) 0,1 — 2(0,5t - 0,1) = 2(t — 2,5) - 0,7

s 01-t+02=2t-5-0,7 & -t-2t=-5,7-0,3

<> t =2
3[ 5] 5 3 15 5 43x 20 8x
f) —_ Y —-—— |- =X —_ _—— e — = — — T ——
2 4 8 7 8 8 8 8 8

& 12x-8x=20 & x=5.
Giai cdc phuong trinh :

a) 5x—2:5—3x; b) 1Ox+3=1+6+8x;
3 2 12 9
©) 7"‘1+2x=165‘x; d) 405 - 1,50 = - 28
Giai
a) Quy dong miu ta dugc : 2(5x6_ e 3(5;3:&) :

Kh{f mau phuong trinh thu dugc ta c6 :
26x —2)=3(5-3x) ¢« 10x-4=15-9x
& 10x+9x=15+4 & x=1

~ b) Quy dong mau va khir méu ta duge :

3(10x + 3) =36 +4(6 +8x) & 30x+9 =236+ 24 + 32x
& 30x-32x=60-9 o 2x=51 & x=-2556
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¢) Quy dong méu va khit mau chung ta duge :
5(7x - 1) +302x =6(16 —x) < 35x— 5+ 60x = 96 — 6x
& 35x+60x+6x=96+5 < 101x=101 < x-=1.
d) Quy dong miu va khif miu ta cé :
12(0,56 - 1,6x) = (5x - 6) < 6-—18x=-5x+ 6
< -18x+5x=6-6 <& x=0.

Ban Hoa gidi phuong trinh : C (x+9) = xm

x(x + 2) = x(x + 3) nhu hinh bén.
Theo em, ban Hoa gidi ding hay sai ?

/<:>x+2=x+3

{¢:>x—x=3—2

Em sé gidi phuong trinh d6 nhu thé nao ?
Giai

Ban Hoada viét: x(x+2)=x(x+3) & x+2=x+3

< 0x = 1 (v6 nghiém)

Vi ban da chia hai v& cia phuong trinh thi nhét cho x. Pidu nay
khong dung vi bién s6 x c6 thé nhén giéd tri 0. Ta chi nhan dugc
mot phuong trinh méi tuong duong néu chia hai vé& ciia mot phuong
trinh cho mot sé khéc 0.
Ta giai nhu sau :

x(x+2)=x(x+3) < x*+2%x=x+3x
& xX-xX+%-x=A@ledid0 < x=0.
S6 nao trong ba s —1; 2 va -3 nghiém ding méi phuong trinh sau :

Ixl =x (1) x> +5x+6=0 (2) va =x+4 (3)

1-x

Giai
Thit mdi s6 da cho vao ting phuong trinh ta thay -1 1a nghiém cha
phuong trinh (3), 2 14 nghiém cta phuong trinh (1) va -3 1a nghiém
cua phuong trinh (2).
Mot xe mdy khéi hanh tir Ha Noi di Hai Phong véi van tdc trung
binh 32km/h. Sau d6 1 gid, mot 6 t6 cing khéi hanh tir Ha No6i di
Hai Phong, cing dudng v6i ngudi di xe may va véi van tée trung
binh la 48km/h. Hay viét phuong trinh bidu thi viée 6 to gap xe
may sau x gi¥, ké tir khi 6 t6 khéi hanh.

Giai
Goi x (gio) la thoi gian 6 t6 da chay cho t6i ldce gap xe may thi thoi
gian xe may da di cho t6i lic gap 6 t6 1a x + 1.
Quang dudng 6 t6 da di duoc 1a : 48x (km).
Quéng dudng xe mdy da di cho t6i lic gip 6 t6 1a : 32(x + 1) (km).
Vi quang dudng di tir Ha Noi cho t6i chd gap nhau cia hai xe 1a
nhu nhau nén ta ¢6 phuong trinh : 48x = 32(x + 1).
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7

18

10

Viét phuong trinh biéu thi cin =
thang bing trong hinh bén - =
(don vi khoi lugng 1a gam). NEIBIRANE 7 p

Giai | i -
Khéi lugng dit trén dia cén trai la 3x + 5,
khoi lugng dat trén dia can phdi la 2x + 7. Vi can & vi tri thang
bing, nghia 1a khoi lugng trén hai dia can bang nhau. Do d6 ta c6
phuong trinh : 3x + 5 = 2x + 7.
Giai phuong trinh :
a) 7+ 2x = 22 — 3x;
c)x—12 +4x =25+ 2x - 1;
e)7T-(2x+4)=—x+4)

b) 8x — 3 = bx + 12;
d)x+2x+3x—-19=3x+5;
g)x-1)-2x-1)=9-x.

Giai
a)7+2x=22-3x << 2x+3x=22-7 << 5x=15
& x=3
b)8x-3=5x+12 << 8x-5x=12+3 & 3x=15
& x=b
c)x-12+4x=25+2x-1 & Xx+4x-2x=256+12-1
& B =36 & x=12
dx+2x+3x—-19=3x+5 &  x+2x=5+19 & x=8
e)7T-2x+4)=-(x+4) — 7T-2x-4=-x-4
= -2Xx + X = -7 < XxX=17
g x-1)-2x-1)=9-x o x-1-2x+1=9-x
oy X+x—-2x=9 <= Ox =9

Khong c6 gid tri nao cia x nghiém ding phuong trinh. N6i khac di
phuong trinh da cho v6 nghiém. Tép nghiém laS=2@.
Giai phuong trinh :
2x+1 x

2+X% 1-2x

a) e el & b) ~0,5x% = +0,25.
3 2 6
Giai
Xx 2x+1 X 2x 3(2x+1) x 6%
a) —— =——-X & —————— e ———
3 v 6 6 6 6 6
& 2% — 3(2x + 1) =x — 6%
& 2k —-6x-3=x-6x & X=3
2+x_0’5 :1—2)&_0,25 - 4(2+x)#10x:5(l—2x)+_5_
5 4 20 20 20 20
— 42+ x)-10x=5(1-2x)+5
et 8 +4x — 10x=5-10x+ 5
e 4x=10-8 e x = 0,5.
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Viét phuong trinh &n x réi tinh x (mét) trong moi hinh dudi day (S la

dién tich caa hinh) :

I P
x { __________ x x 4‘“

2m
Tom “Ba o im
a) S = 144m’ b) S = 75m” ¢) S = 168m’
Giai
a) 9(2x + 2) = 144 b) 6x + 15 =75 ¢) 12x + 24 = 168.
bé :

Trung bdo Nghia hay nghi ¢ trong dau (khéng cho Trung biét) mot
s& tu nhién tly ¥, sau d6 Nghia thém 5 vao s6 4y, nhan tdng nhéan
duge véi 2, duge bao nhiéu dem trit di 10, ti€p tuc nhén hiéu tim
duge v6i 3 roi cong thém 66, cudi cung chia két qud cho 6. Ching
han, néu Nghia nghi dén sd 7 thi qud trinh tinh todn sé la :

7> (T+5=12) - (12%x'2=24) ='(24 - 10 = 14) - (14 x 3 = 42)
— (42 + 66 = 108) — (10816 = 18).

Trung chi cidn biét k&t qua cudi cing (s6 18) 12 dodn ngay dugc s6
Nghia da nghi 12 sé nao.
Nghia th( mdy lan, Trung déu dodn ding. Nghia phuc tai Trung
14m. P6 em tim ra bi quyét cia Trung day !
Giai

Ta biéu thi cédc viéc Nghia thuc hién theo ¥ cia Trung nhu sau : Goi
x 12 s6 ma Nghia nghi ra thi biéu thic biéu dién két qua 1a :

{(3[2(x + 5) — 10] + 66} : 6

Ruat gon biéu thife nay ta duge x + 11. Trung chi viéc ldy két qua
cudi cing ma Nghia cho biét, réi dem trir két qua dé di 11 1a duge
s0 Nghia da nghi.
Bi quyét clia Trung 1a bdo Nghia lam c6 vé rdc réi nhung két qua
Trung biét trudc.

11
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§4’r. J’/%rm%:g litnls tichs

TOM TAT KIEN THUC
1. Phuong trinh tich
Phuong trinh tich la phuong trinh cé dang A(x).B(x) = 0.
Muén gidi phuong trinh trén (tuc la tim tdp nghiém cia no) ta gidi
hai phuong trinh A(x) = 0 va B(x) = 0. Tdt cd cdc nghiém cia hai
phuong trinh la cdc nghiém cua phuong trinh da cho.

A(x).B(x) =0 < A(x)=0 hodc B(x) =0
Vi du : Gidi phuong trinh (2x - 3)(3x +4) =0
< 2x-3=0 hode 3x+4=0

e 2x-3=0 & x=—

e 3x+4=0¢& x=-—

Tdp nghiém ciia phuong trinh dd cho la S = {—;— - %}
2. Phuwong trinh dua vé phuong trinh tich
Phutong trinh P(x) = Q(x) (1). Sau khi thuc hién cdc phép tinh va cdc
phép bién déi phuong trinh (chuyén vé, nhdn hai vé€ vdi s¢ khdc 0)
ta dua duoc vé dang f(x) = 0, trong dé bdc cia flx) lon hon 1. Ta
phén tich f(x) thanh nhén ti f(x) = A(x).B(x)
Khi d6 nghiém cia phuong trinh (1) la tdp cdc nghiém cua cdc
phuong trinh A(x) = 0 va B(x) = 0.
Vi du : Gidi phuong trinh : x° -8 +3x-1=(x-Dx+1) (1)
(1) < (x-1°-(x-Dx+1)=0
& (x-DE*-3x)=0
< x-1=0 hode x*-3x=0
Tap nghiém cia (1) la S = (0; 1; 3.

BAI TAP
21| Giai phuong trinh :
a) (3x - 2)4x + 5)=0; b) (2,3x - 6,9)(0,1x + 2) = 0
¢ (4x +2)x*+ 1) =0 ; d) (2x + T)(x — 5)5x + 1) = 0.

12
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Giai
a) 3x-2)4x+5)=0 << 3x-2=0 hodc 4x+5=0

e 3x-2=0 & X

2
3
-5

e 4x+5=0 & 4x = -5 — x=.z_

Vay tap nghiém cta phuong trinh da chola S = {g-_f-}

b) (2,3x-6,9)0,1x+2)=0 < 2,83x-6,9=0 hoac 0,1x+2=0
o 23x-69=0 < 23x=69 < xXx=3
e 0,Ix+2=0 < 0,1x=-2 &S x=-20
Téap nghiém cuia phuong trinh da cho : S = {3; -20}.
©) (4x+2)x*+1)=0< 4x+2=0 holicx*+1=0
e 4x+2=0 &S 4dx=-2 < x=-06
e x° + 1 = 0, phuong trinh nay vé nghiém vi x*> + 1 > 0 véi moi
x € R.
Véay tap nghiém cta phuong trinh da cho 1a S = {-0,5).
d Cx+7x-5)bBx+1)=0
2x+7=0 hoac x-5=0 hoac 5x+1=0
Gidi cdc phuong trinh bac nhat méi nhan duge ta ¢6 tdp nghiém

cua phuong trinh cho ban dau1a S = {—%;5;— %}

Béng cach phan tich v& trai thanh nhan tl, gidi cac phuong trinh sau :

a) 2x(x — 3) +5(x— 3) =0 b) (x> —4)+ (x—2)3-2x)=0
)x-3x2+3x-1=0 d)x(2x-7)-4x+14=0
e) (2x-5°%-(x+2)7°=0 f) x> -x-(3x-3)=0.

Giai

a) 2x(x-3)+5(x-3)=0 < x-3)2x+5)=0
< X-3=0 hodc 2x+5=0
e x-3=0 & x=3
=5

e 2x+5=0 < 2x = -5 & x=_2-

T4p nghiém cdn tim S = {3;———2—}.

13
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b) (x*-4)+((x-2)3-2x)=0
Sx-2)(x+2)+(x-2)3-2x)=0
Sx-2)x+2+3-2x)=0 < x-2=0 hoac 5-x=0
Té&p nghiém S = {2; 5}.

)x-3x"+3x-1=0 & x-1°=0o x-1=0 < x=1
Tap nghiém S = {1}.

d x@2x-7-4x+14=0 < x(2x-7)-22x-7)=0
< 2x-T)x-2)=0 < 2x-7=0 hodac x-2=0

e 2x-T=0 & 2x =7 < x:%-
e x-—-2=0 (o ) x=2

Tap nghiém cta phuong trinh cho ban dau: S = {—;2} .

e) (2x-5°-(x+27%=0
< [2x-5)+x+2)][(2x-5)-(x+2)]=0
< 383x-3=0 hoacx-7=0
Tap nghiém S = {1; 7).
D X®-x-3x+3=0 F-x-(38x-3)=0
&L Xx=1)~8xx-1)=0
& x-1)x-3)=0
& xXx-1=0 hodcx-3=0
Suy ra tdp nghiém can tim S = {1; 3.
Gidi phuong trinh :
a) x(2x — 9) = 3x(x - 5) b) 0,5x(x — 3) = (x — 3)(1,5x — 1)

¢) 3x - 15 = 2x(x - B) d)gx—1=—;~x(3x—7).

Giai
x(2x - 9)-3x(x-5)=0
x[2x -9 -3x-5)]=0
x(2x - 9-3x+15)=0
x(6-x)=0
Xx=0hodac 6 —x=0

a) x(2x - 9) = 3x(x - 5)

R (I R L

Tap nghiém S = {0; 6].
b) 06x(x -3)=(x-3)1,5x-1) & (x-3)056x—-(1,56x-1)]=0
o xX-3X1-x)=0
<& x-3=0 hoac 1-x=0
Tap nghiém S = {1; 3.
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c) 3x—- 15 =2x(x - H) o x-5)3B-2x)=0
< x-5=0 hoac3-2x=0

Tap nghiém S = {5;%}.

d) EJ’ux»l:l:tc(?»x—'T) & [éx—lj(l—x)zo
7 7 9

Ta4p nghiém S = {1;%}.

Giai cde phuong trinh :

A& =%+ 1)~4=0 b)x>—x=-2x+2
c) 4x® + 4x + 1 = x° d) x> - 5% +6=0.
Giai

a)(xX*-2x+1)-4=0 o x-172-22=0

& [(x-1D+2)(x-1)-2]=0

s x+1)x-3)=0 = S=(-1;3}.
b)x’—x=-2x+2 o x(x-1)+2x-1)=0

& -DxE+2)=0 = S=({-2;1}.
e) 4x® + dx + 1 = x° o 2x+1)2-x%=0

& 2x+1+x2x+1-x)=0

& Bx+1Dx+1)=0 aS:{—l;—%}.
d)x*-5x+6=0 & x(x-2)-3x-2)=0

& X-2x-3)=0 = S=(2;3)

Giai cac phuong trinh :

a) 2x° + 6x° = x° + 3x b) (3x — 1)(x* + 2) = (3x — 1)(7x — 10)
Giai

a)2x°+6x°=x>+3x & x+3)(2x*-x=0

o x(x+3)(2x-1)=0=> S = {0;—3;%}.

b) (8x — 1)(x% + 2) = (8x — 1)(7x — 10)
o Bx-DIEE+2)-(Tx-10)]=0
& Bx-1D)E-Tx+12)=0
Phén tich x® — 7x + 10 thanh nhan ti :
C-Tx+10=x>-2x-5x+ 10 = x(x — 2) - 5(x — 2) = (x - 2)(x - 5)
Vay (8x — 1)(x* + 2) = (83x — 1)(7x — 10)

& Bx-1Dx-2x-5)=0 = ©S= {%;2;5}.

15
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$5. Shiding linh clia @n ¢ min st

TOM TAT KIEN THUC
Vi du phuong trinh chita Gn ¢ méu thie
x -4 N 2 _ i

x(x+2) (x-4d)ix+4) x(x-2)

Trong phuong trinh nay dn sé x ¢6 ¢ mdéu thie ciia bidu thie.

Diéu kién xac dinh (PKXD) ciia phuong trinh

D6 la dn s6 ldy cdc gid tri sao cho tdt cd cdc méu thitc c6 trong
phuong trinh phdi khdc 0.

Trong vi du trén, diéu kién xdc dinh la x 20, x -2 #0, x + 2 = 0,
x—-4=0,x+4 0.

DKXD : x #0,x =+ 2, x = +4.

Giai phuwong trinh chita Gn ¢ méu thie

Buce 1. Tim diéu kién xdac dinh cia phuong trinh.

Buoc 2. Quy dong mdu thiic hai vé ctia phuong trinh réi khit mdu
thite chung.

Budc 3. Gidi phuong trinh nhén duoc sau khi khit mdu thue.

Budc 4. Logi cdc nghiém cua phuong trinh 6 budc 3 khéng théa
mdn DKXD.

Cdc nghiém con lai (théa mdan DKXD) la cdc nghiém cia phuong

trinh cho ban ddu.

BAI TAP
Giai phuong trinh :
2

a) 2X—5:3 b)x 6:x+§

X+5 X . o

2 .
¢) (x +2x_)—(3x+6)=0 d) 5 Cox 1

Xx-3 3x + 2
Giai

a) DPKXD:x+5+0 hay x=-5.
Quy dong va khit mau ta duge phuong trinh :
2x-5=3xx+5) & 2x-3x=15+5
< x = -20 (théa man PKXD, nhén)
Véay tap nghiém cua phuong trinh da cho la S = {-20}.
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b) DPKXD : x # 0
Quy déng va khir mau ta duoc :
2x*-6)=2x"+3x < 3x=-12
< X = -4 (thoa man PKXD, nhan)
Két luan : S = {-4]}.
¢c) PKXD:x-3#0 hay x=#3
Khtt mau ta duge :
x*+2x)-B3x+6)=0 < x(x+2)-3x+2)=0
o x+2)x-3)=0 < Xx+2=0 hoacx-3=0
e x+2=0 < x=-2 (théa man PKXD, nhan)
e x-3=0 <« x=3 (loaivi khéng théa man PKXD)
Két ludn : S = {-2).

d) PKXP : 8x + 2 # 0 hay x;t_?z

Quy déng va khit mau ta duogec :

5=(2x-1)8x+2) << B5=6x>+x-2
& 6x’-6x+Tx-7=0 & 6xx-1)+7x-1)=0
< x-1D)6x+T7)=0 < x-1=0 hoac6x+7=0
e x-1=0 & x=1 (théa man PKXD, nhén)

e 6x+7=0 < x:-_ﬁ—'7 (théa man PKXD, nhan)

-1

Két luan : S = {—-—; }

o)

28 | Giai phuong trinh :

2x-1 1 - b ox - 6

a) +1= ) +1=-
x-1 x -1 2x + 2 x+1
c) x+-:-l—=}s:2+i2 d)x+3+x—2=2.
X X x+1 b

Giai
a) PKXD:x-1#20 hay x=1
Quy dong va khi méu :
2x-1+x-1=1 & 3x=3
< x =1 (kh6éng théa man DKXD, loai)
Vay phuong trinh da cho v6 nghiém. S = @.
b) PKXD :2x+2#0, x+1#0 hay x=%-1
Quy déng va khir miu :
Bx +2x + 2 =-12 < Tx = =14
< x = -2 (nhan vi théa man PKXD)

Véy S = |-—2]

17
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c) PKXD:x %0
Quy dong va khit mau :

Xrx=x'+1 o x"-x*-x+1=0
o Xx-1)-(x-1)=0
o x-DE*-1=0
& X-Dx-1)t+x+1)=0
e (x-1%=0hodc xX>+x+1=0
e (x—-17%=0 <  x =1 (nhan)
e X*+x+1=0 vO nghiém
2
(vi x +x+1=[x+—;—] +Z>0 vG1 moi x)

Két luan : S = (1).
dDPKXD :x#-1 va x=0
Quy dong va khi méu :
X(X+3)+(x+ 1)x-2) = 2x(x + 1)
& X+3x+x*-x-2=22+2x o Ox=-2 vo nghiém.
Vay S =@.

2—
i =5 (1) nhusau:

Ban Son gidi phuong trinh 2
x =

1) x*-5x=5x-5) <& x*-5x=5x-25
o xX*-10x+25=0" (x-57°=0
< x=5.
Ban Ha cho rang Son gidi sai vi da nhan hai v& véi biéu thic x — 5 ¢6
chita an. Ha giai bing cach rat gon phan thdc & vé trai nhu sau :

(e 2Bk e w8
x-5
Hay cho biét y kién clia em vé hai 1di gidi trén.

Giai
Son sai vi da nhan hai v&€ v6i cing mét biéu thiic ma khong dat
diéu kién biéu thdc d6 phai khdc 0. Ha sai vi da rut gon phéan thdc
ma khong dat diéu kién nhan t rit gon x — 5 # 0.
Ta can giai nhu sau :
Diéu kién xdc dinh x — 5 # 0 hay x # 5. V6i diéu kién d6 ta rut gon :
x2—5x:5 o Xx-5
x-5 (x-5)
= X = 5 (loai vi khéng théa man PKXD)
Véay tap nghiém cua phuong trinh 1a S = &,
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| Giai phuong trinh :

2
5 ik +3:x—3 by % — 2x _ 4x +E
x-2 2-x Xx+3 x+3 7T
o) x+1_x—1: 4 d)3x—2=6x+1.
x-1 x+1 x*-1 x+7 2x-38
Giai

a) DPKXD : x # 2
Quy dong va khi mau ta ¢ :
1+43(x-2)=83-x ¢ 4x=8 & x=2(loai)
Két luan : Phuong trinh da cho v6 nghiém. S =O.
b) BKXD : x # -3
Quy dong va khi mau :
2x.7(x + 3) — 14x* = 28x + 2(x + 3)
o 14x® +42x - 14x*=30x+6 << x=0,5(nhan)
Vay S = (0,5).
¢c) DPKXD:x#-1 va x=#1
x+1? (x-D> 4

uy dong mau ta dugc : =
Quy ® : % —1 x> -1 x°-1

Khi mau ta c6 :
x+12-(x-1°%=4 "& 4x=4 < x=1 (loai)

d) PKXD:x# -7 va x¢%

Quy déng va khit méu :
Bx-2)2x-3)=6Bx+ 1)x+17)
& 6x°-13x+6=6x>+43x + 7

ox  cBBEel & Ee -glé (thda man PKXD, nh4n)

Vay S = -—>}.
y 8= -t

Giai cdc phuong trinh :

1 3x? 2%
a) - =
x-1 x%-1 x*

+x+1
» 3 . 2 _ 1
(x-1)(x-2) (x-3)(x-1) (x-2)(x-3)

19
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h Ta 1 7_12
X+2 8+Xx

) 13 " L 6
(x-3)2x+7) 2x+7 (x-8)x+3)

Giai

3

a) PKXD :x# 1
Quy déng va khi méu :

+x+1-3x°=2x(x-1) & —4x*+3x+1=0
&S 4x’ - x+4x+1=0 © x(4x +1)+4x+1)=0
o (Ax+1)(1-x)=0 < 4x+1=0 hodc 1-x=0
e 4x+1=0 o x=-—i(nhan)
e 1-x=0 < x =1 (loai)
1
Viy S = {—-—}.
y {4}

b)PKXD:x#1,x#2,x#3
" Quy déng va khit mau :

3x-3)+2x-2)=x-1 & 4x=12 & X =3 (loai)
Viy S =@ (tdc phuong trinh da cho v6 nghiém).
¢)Chiyring 8+x=2"+x*=(2+x)4-2x+%x%
Vid-2x+x°=3+(122x+#%x923 + (1 -x)?> 0 vdi moi x nén
8 + x> # 0 néu va chi néu 2 + x # 0, tdc x # —-2. Do d6 ta c6 PKXD
la x # -2.

Quy dong va khir mau ta duge :

8+ +4-2x+x°=12 & x*+x*-2x=0
o X-xXX+2-2x=0 & xXx-1)+2x(x-1=0
& x(x-1)x+2)=0
< x =0 (nhan) hoic x =1 (nhan) hodc x = -2 (loai)
Vay S =1{0; 1}.

d) PKXD : x # + 3, x # --;-
Quy dong va khi mau :

13x+3)+(x—-3)x+3)=602x+7)
x2+18x+30=12x+42 & xX°+x-12=0

o

o XX +4x-3x-12=0 & x(x+4)-3x+4)=0

& xx+4)x-3)=0 & X =-4 (nhan), x =3 (loail)
Vay S = {-4].

20
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Gidi cac phuong trinh :

2 2
a)l+2:[—1-+2J(x2+1) b) (x+1+l] =[x—1—l).

x X X
Giai
a) DPKXD : x# 0
l+2=(1+2J(x2+1) — [l+2}(x2+1)~(1+2]:0
X X X X
1
x

= +2J(x2+1—1):0

Rit gon ta duge :x(1 +2x) =0 < x =0 (loai) va x = —.:15

1
Vay S ={-=}.
y §- (-]

g ] = ()
e s )8

& 2x[2+EJ:O
X

Ruat gon phuong trinh trén ta nhan dugc :
4x+4=0 < x=-1(nhén)

Vay S =(-1).
Tim céc gid trj cta a sao cho céc biéu thic sau c6 gia tri bing 2 :

3a-1 a-3 10 3a-1 T7a+2
a) + b) — - - ;
3a+1 a+3 3 4a+12 6a+18

Giai

a) Bai toan tuong duong véi tim céc gid tri cia a sao cho
3a—1+a—?»=2 (1)
‘ 3a+1 a+3
biéu nay c6 nghia la phai gidi phuong trinh (1) véi 4n sé a.
DKXD : a # _?1, a#z -3

3a+1#0, a+3z#0 va

Quy déng va khit mau :
(Ba—1)a+3)+(a—-3)3a+1)=2(a+3)3a+1)

o 6a’-6=6a’+20a+6 o 20a=-12 < a=_—53—(nhan)

21
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a - . s . — ~ C] - 3
Keét ludn : Giatricantimcuaala:a= 5

b) Ta can gidi phuong trinh : N gan JJevas 2 (2)
3 4a+12 6a+18

DPKXD : a # -3
Quy dong va khir mau :
20(2a +6) - 3(3a—-1) - 2(7a + 2) = 12(2a + 6)

& Ta=47 = a= 477 (nhan)

. . : g 47
Két ludn : Gidtriacantimlaa= =

657, Gidr fodn ﬁ(?’n:f/ cich lifs /:ﬁn’(ﬁW liin/)

TOM TAT KIEN THUC
Cac budc giai toan bang cach lap phuong trinh
Buoce 1. Ldp phuong trinh.
- Chon dn sé va ddt diéu kién cho Gn s6.
- Biéu dién cdc dai lugng chua biét theo dn s6 ve cde dai
luong da biét.
~ Ldp phuong trinh biéu thi sy tuong quan giita cdc dai liong.
Buoe 2. Gidi phuong trinh thu duoc.
Bude 3. Kiém tra dé loai cdc nghiém cia phuong trinh khéng théa
man diéu kién cho dn sé. Cdn cit vao cdc nghiém théa man
diéu kién cia dn so dé trd loi.

BAI TAP
Mau sd cia mot phan sd l6n hon ti s6 cta né 14 3 don vi. Néu tang
i ] - = 3 - ~ . .~ -~ ar e kS l
ca tu va mau cua né thém 2 don vi thi dugec phan s6 mdi bang 7

Tim phén s6 ban dau.
Giai

Pat x 1a tir s6 cia phan s6 can tim. Piéu kién x € N.

Khi dé phan s6 can tim la . Theo dé ta c6 phuong trinh :

X+ 3
x+2 1

=% 2x+2)=x+5 > x=1

X+5

5 1
Vay phéan s6 can tim 1a ra
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Hoc ki mot, s6 hoe sinh gidi cta 16p 8A bing -:_;7 s6 hoc sinh céa 16p.

Sang hoc ki hai, c6 thém 3 ban phan ddu tré thanh hoc sinh gioi
nita, do d6 s6 hoc sinh giéi bing 20% s6 hoc sinh cé 16p. Hoi 16p 8A
c6 bao nhiéu hoc sinh ?

Giai
Goi s6 hoc sinh ctia 16p 8A 14 x. Piéu kién : x nguyén duong.

S6 hoc sinh gidi hoc ki mot cta idp 8A la e
S6 hoc sinh gidi hoc ki hai la %4‘ 8.

Theo dé thi s6 hoc sinh gidi hoc ki hai la 20%, tdc 1a -;(— va ta c6

phuong trinh : Y (1)
8 5
Giai phuong trinh (1) :
%—% =3 < 8x=120 < x =40 (nguyén duong)

S6 hoc sinh cha 16p 8A la 40.

(Bai todn néi vé cudc doi nha toan hoc Pi-6-phéng, 1ay trong Hop
tuyén Hi Lap — cudn sdch gdém 46 bai toan vé sg, viét dudi dang tho
trao phing).

Thdi the &u ciia Di-6-phéng chigm -é- cude ddsi
% cudc doi tiép theo 1a thoi thanh nién so6i ndi

Thém % cude doi nita 6ng séng doc than

Sau khi l4p gia dinh duge 5 ndm thi sinh mét con trai
Nhung s6 ménh chi cho con séng bang nira doi cha
Ong da tif tran 4 nam sau khi con mét
Pi-6-ph#ing s6ng bao nhiéu tudi, hay tinh cho ra.
Giai
Goi x (tudi) 1a tudi cia Pi-6-phang. Piéu kién x nguyén duong.
X

Thoi tho du la E thoi thanh nién : %, thoi ki doc than sau tudi

. 20 o i X
thanh nién : % Tubi caa con Pi-6-phing : 5

23
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Ta c6 phuong trinh : %+%+£+5+£+4 = %
14x 7x 12x 42x
— e — —  —
84 84 84 84
Tubi ctia Di-6-phang : 84.

=x-9 = X = 84.

Lic 6 gio sdng, mot xe mdy khdi hanh tir A dé dén B. Sau dé 1 giv,
mot 6 to cung xuat phdt tir A dén B véi van toc trung binh 16n hon
van toc trung binh cua xe méay 20km/h. C4 hai xe dén B déng thoi
vao ldc 9 gig 30 phiat sdang cing ngay. T'nh dé dai quang dudng AB
va van toc trung binh caa xe mdy.

Giai
Cdch thit nhdt :
Goi x (km/h) 14 van téc xe mdy. Van toc xe 8 t6 1a x + 20 (km/h).
Piéu kién x duong.

3Thoi gian xe may di la: 9,5 - 6 = 3,5 gio

Thoi gian 06 t6 di : 35-1=2,5gitv
Quang duosng AB dai:  3,5x hay 2,5(x + 20).
Ta c6 phuong trinh : 3,0x = 2,5(x+20) < x=50km/h

Vay vén téc trung binh ctia xe may 12 50km/h. Quang dudng AB dai
3,5.(60) = 175 km.

Cach thit hai :

Pat x 1a do dai quang dudng AB thi van toc cia xe may la 5.’55- van

- A - a x
toc xe 6 t6 1A —.

Van toc xe 0 t6 16n hon vén tdc xe may la :

2 2 .90 & x-=175km.

2.5 3,5
D¢ dai quang duong AB 1a 175km.

. 1 .
Van toc xe may la 13—§ =50km/h.

DPiém kiém tra Todn cia moét t6 hoc tap dude cho trong bang sau :
biém s6 (x) 4 5 7 8 9
Tén sb (f) 1 ® 2 3 * n=10

Biét diém trung binh cta ca t6 1a 6,6. Hay dién cdc gia tri thich hop
vao hai 6 con trong (duge danh dau *).
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Giai
Goi x la tan sd cta diém 5, thi x 13 s6 tu nhién. Khi d6 tan sé diém
91a10-(1+x+2+3)=4-x
Theo céng thic tinh s6 trung binh (diém trung binh) ta c6 :

4x]1+5xx+7x2+8x3+9(4 -x)
10
< T8-4x =66 & Xul

K&t qua ta c6 bang tan s6 diém kiém tra Toan cta td hoc sinh :
Diém s6 (x) 4 5 7 8 9
Tan sé () 1 3 2 3 1 n=10

=6,6

Lan mua hai loai hang va phai tra tong cong 120 nghin déng, trong
dé6 da tinh ca 10 nghin dong la thué gi4 tri gia tang (viét tat 1a thué
VAT). Biét rang thué VAT d6i véi loai hang thi nhat 1a 10%; thué
VAT déi véi loai hang tha hai 1a 8%. Hdi néu khong ké thué VAT
thi Lan phai tra moéi loai hang bao nhiéu tién ?
Ghi chii : Thu€ VAT la thu€ ma ngudi mua hang phai tra, nguoi
ban hang thu va nép cho Nha nu6e. Gia sit thué€ VAT dsi véi mat
hang A dugc quy dinh 14 10%. Khi d6 néu gid ban cia A 1a a dong
thi ké ca thu€ VAT, ngudi mua mé#t hang nay phai tra tdng cong la
a + 10% a dong.

Giai
Gi4 tién hai mén hang khéng ké thué 1a 120 — 10 = 110 nghin.
Goi x la gid tién mén hang th& nhat (khong ké thué), gid tién mén
hang thud hai (khong ké thué) 1a (110 — x) nghin. Piéu kién x > 0.
Ta cé phuong trinh : £Q:h: +}—Q§(110 -x) =120 (1)

100 100

Gidi phuong trinh (1) ta duge x = 60.
Vay s6 tién phai tra (khéng ké thué) cho mén hang thi nhat 1a 60
nghin va mén hang thd hai 1a 50 nghin.
Nam nay, tudi me gdp 3 lan tudi Phuong. Phuong tinh ring 13 nim
nita thi tudi me chi con gap 2 ldn tudi Phuong thoéi. Héi nam nay
Phuong bao nhiéu tudi ?

Giai
Goi x 1a tudi cia Phuong hién nay thi tudi cia me Phuong hién nay
la 3x. Piéu kién x nguyén duong.
Sau 13 nam nifa tudi cia Phuong va me Phuong 1a x + 13 va 3x + 13.
Theo dé, ta c6 phuong trinh: 3x+13=2(x+13) = x=13
Vay nam nay Phuong 13 tu6i.
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41 | Mot s6 tu nhién ¢é hai chir s6. Cha s6 hang don vi gdp hai lan chi
s6 hang chuc. Néu thém chd sé 1 xen vao gitda hai chi s6 ay thi
duge mot s6 mdi 16n hon s6 ban dau la 370. Tim s6 ban dau.

Giai
Goi x la chir s6 hang chuc, chir s6 hang don vi la 2x. Piéu kién 1a x
nguyén duong va 2x < 9. Khi ta viét sd 1 vao gitia hai chit s6 ta lam
tang gia tri cha s6 hang chuc cua s6 da cho 1én 10 lan va thém so
1 la thém vao s6 ca 10 don vi.

Nhu vay s6 ban dau la 10x + 2x, s6 mdi la 100x + 10 + 2x va ta ¢é
phuong trinh :  (100x + 10 + 2x) — (10x + 2x) =370 = x=4

Vay s6 da cho la 48.

42 | Tim s6 tu nhién c¢6 hai cha 6, biét rang néu viét thém mot chua so

2 vao bén trai va mot chir sé 2 vao bén phai s6 dé thi ta duge mot
s6 lon gap 153 lan s6 ban dau.
Giai
Goi s6 tu nhién lic dau la x. Pau tién ta viét thém sé 2 vao bén
phai ta da lam tang gid tri x 1én 10 lan va thém 2 don vi. Khi viét
thém s6 2 vao bén trai so tré thanh co 4 chi s6 ta lai théem 2000
don vi. Nhu vay ta ¢6 phueng trinh -
2000 + 10x/+2:=1563xr =  x = 14.

Sé tu nhién cho ban dau la 14.

43| Tim phan s6 ¢6 déng thoi cdc tinh chat sau :

a) Tu s6 cua phan so la sé tu nhién ¢6 mot chir so;
b) Hiéu gitra tu s6 va mau so biang 4;
¢) Néu gitr nguyén tu s va viét thém vao bén phai cia mau s6 mot
chu s6 dung béang tu so, thi ta duge mot phan sé biang phan so —é—; :
Giai
Néu goi x la mau s6 cua phan so ban dau, thi tir s ldc dau 1a x + 4.
biéu kién x + 4 <9, x nguyén duong.
Khi viét thém cht s6 bang tu s6 luc dau vao bén phai thi gid tri
cua mau s6 mdi sé la 10x + (x + 4) va ta c¢é phuong trinh :
X + 4 1

— e = X =4
10x+x+4 6

Phan so6 cho luc dau la g
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44 | Piém kiém tra To4n chia mdt 16p duge cho trong bang dusi day :

Piém s6 (x)| 1 2 3 4 5] 6 /i 8 9 10
Tansé(n) [ 0O | 0| 2| *|10(12| 7 | 6 | 4 1 |N==*

trong d6 c¢6 hai 6 cdon tréng (thay bang ddu *). Hay dién sd thich
hop vao 6 tréng, néu diém trung binh cta 16p 12 6,06.

Giai
Néu tan s6 cia diém 4 1a x thi téng s6 hoc sinh tham gia kiém tra
IAN=2+x+10+12+7+6+4+1=x+42 (x e N)
Pi€m trung binh kiém tra 1a :
I1x0+2x0+3x2+4xx+5x10+6x12+7Tx7+8x6+9x4+10x1
X + 42 '

o 4x + 271 = 6,06(x + 42) < 2,06x=16,48 < x=8
Véay ta c¢6 bang sau :

Piémsé(x)| 1 | 2|3 | 4|5 | 6 7 8 9 |10
Tansé(n) | 0 | 0| 2 (8 |10]|12| 7 |6 | 4 | 1 |[N=50

=6,06

45 | Mot xi nghiép ki hgp dong dét mot sé tAm tham len trong 20 ngay.

Do cai tién ki thudt, ndng sudt dét cha xi nghiép da tang 20%. Bdi
viy, chi trong 18 ngay, khong nhitng x{ nghiép da hoan thanh sé
tham can dét ma con dét thém duge 24 tdm nda. Tinh s6 tAm thdm
len ma xi nghiép phai dét theo hop dong.

Giai
Goi x la s6 tdm thdm theo k& hoach phai dét trong mot ngay. Diéu
kién x nguyén duong.
S6 tham xi nghiép ki hgp dong bédn 1a 20x.
S6 tdm thadm dét trong mot ngay trong thuc té& (nho cii tién ki

thuat) la @x = 1,2x.
100

S6 tham thuc té da dét :
18.(12x)=20x+24 & 16x=24 & x=15
Vay s6 tham phai dét theo hgp dong 14 300 tAm.

46 | Mot nguoi 14i 6 t6 du dinh di tir A dén B véi van téc 48km/h.

Nhung sau khi di duge mot gio véi van tée 4y, 6 td bi tdu hda chén
dudng trong 10 phat. Do d6, dé kip dén B ding thoi gian da dinh,
nguoi dé phai tang van téc thém 6km/h. Tinh quang dudng AB.
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47

48

28

Giai
Goi x (km) la d dai quang duong AB (x > 0). Thoi gian dy dinh di
la %(h). b6 dai quang dudng con phai di sau mot gig v6i van toc

48km/h la (x — 48) km.
Van téc di sau khi bi chdn dudng 14 48 + 6 = 54km/h.

Thoi gian di chuyén trén quang dudng con lai la : = ;448 ;

Ta c¢6 phuong trinh :
i:1+K‘48+i < —x——i=1—§ & x=120
48 54 6 48 54 6 9

Quang duong AB dai 120km.
Ba An glii vao quy tiét kiém x nghin déng véi lai sudt moi thang la
a% (a 1a mot so6 cho trude) va lai thang nay duge tinh gép vao von
cho thang sau.

a) Hay viét biéu thic biéu thi :

+ S0 tién lai sau thang thi nhat;
+ S6 tién (ca goc 1an lai) c6 duge sau thdng ind nhat;
+ Tong so tién lai cé duge sau thang thit hai.

b) Néu lai suat 1a 1,2% (tdc 1a a = 1,2) va sau 2 thing tong s6 tién
1ai 1a 48,288 nghin déng, thi lic dau ba An da giti bao nhiéu tién
tiét kiém ?

Giai
a) + S6 tién lai sau mot thang gii véi lai sudt a% vdi tién gui x
nghin déng la ax. S¢ tién c6 duge (cad goc lan lai) sau thang
thir nhat :
x + ax = x(1 + a) nghin dong
+ S0 tién lai sau hai thdng la :
L = ax + ax(1 + a) = x(a® + 2a)

b) Thay a = 1,2% va L = 48,288 ta dugc :

x( 144 . 24
1000000 1000

=  x =2 000 000 dong.

J = 48,288 nghin dong

Nam ngodi, tong sé dan cua hai tinh A va B la 4 triéu. Nam nay,
dan s6 cta tinh A tang thém 1,1%, con dén sé cua tinh B tdng thém
1,2%. Tuy vay s6 dan cta tinh A nadm nay van nhiéu hon tinh B la
807200 ngudi. Tinh s6 d4n ndm ngodi ciia moi tinh.
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Giai

Goi x (triéu) 1a sd dan tinh A nam ngodi (x > 0) thi s6 dan tinh B
nam ngodi la (4 — x) triéu.
S6 dan tinh A va s dan tinh B nam nay lan lugt 1a
1 000 000x.(1,011) ngudi va 1000 00004 — x).(1,012) ngui.
Ta ¢6 phuong trinh :

1,011 x 1 000 000x = 1,012 x 1 000 000(4 — x) + 807200
= X =24 triéu. '

S0 déan cta hai tinh ndm ngoai 1an lugt 1a : 2,4 triéu va 1,6 triéu.

Dé. Lan c¢6 mot miéng bia hinh tam gide B
ABC vubng tai A, canh AB = 3cm. Lan tinh i
rang néu cit tif miéng bia d6 ra mot hinh .
chit nhat c6 chiéu dai 2em nhu hinh bén thi £<
hinh chit nhat 4y c6 dién tich bing mot nia \
dién tich cta miéng bia ban d4u. Tinh do uAbLZcm ?
dai canh AC cta tam giac ABC.
Giai
Goi x (cm) 1a d9 dai canh AC thi dién tich tam gidc ABC la

B

8= l3::: (cm?) (
2
Dién tich hinh chit nhat ADEG (hinh 3em<D -

bén) 1a ﬁcrn2 va chiéu rong hinh chi \
4 \ = 2cm

nhét 1a i—x 2= %cm. 2 __.__.G,______/C

XCcm
Dién tich hinh chit nhat bing téng dién tich hai tam gidc BDE va
CEG va ta c6 phuong trinh :

Sapec = Seoe + Scrc
. - l.z(a—ﬁ] b, 2K
8 2

4 2 8

2 2
3i__3_}5+3=0 & 3[.}.{._1] =0 o x=4
16 2 4

Véay canh AC cia tam gidc ABC c6 do dai 4cm.
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ON TAP CHUONG 111

A. CAU HOI ON TAP

30

1
2.

-

Thé nao 1a hai phuong trinh tuong duong ?
Nhéan hai vé cia mot phuong trinh véi cing mét biéu thde chia 4n
thi c6 thé khong duge phuong trinh tuong duong. Em hay cho mot
vi du.
V6i diéu kién nao cta a thi phuong trinh ax + b = 0 1a mét phuong
trinh bac nhat ? (a va b la hai hing s6)
Mot phuong trinh bac nhat mot 4n ¢6 may nghiém ? Panh dau "x"
vao 6 vudng ung vadi cau tra 161 ding :
[ ] Vb6 nghiém
[] Luén c6 mot nghiém duy nhat
[]Cé vd s6 nghiém
[] C6 thé vo nghiém, c6 thé c6 mot nghiém duy nhat va ciing c6 thé
c6 vb s6 nghiém.
Khi gidi phuong trinh chia 4n & mau, ta phdi chd y diéu gi ?
Hay néu cdc bude giai bai toan béng cdch 14p phuong trinh.
Huéng dén

- Hai phuong trinh c6 cac tdp nghiém bing nhau (cung tdp nghiém).
. C6 thé nhan duge mot phuong trinh khong tuong duong véi phuong

trinh da cho.

Vi du cho phuong trinh : 3x - 2=x+6 (1)
Nhén hai vé cta phuong trinh (1) véi (x — 3) ta duge :
Bx - 2)x—-3)=(x+6)(x—3) (2)

Phuong trinh (1) cé tap nghiém 1a S, = {4}, phuong trinh (2) ¢6 tap
nghiém la S; = (3; 4).

Hai tap nghiém S, va S; khdc nhau. Do d6 hai phuong trinh khong
tuong duong.

biéu kién a = 0.

Panh ddu : I Luén c¢6 mot nghiém duy nhat.

Phai dat PKXD : cdc gid tri cia 4n phai lam cho cdc mau thie ¢6
trong cac biéu thic ¢ hai vé clia phuong trinh khéc 0.

Gidi phuong trinh nhan duge sau khi khit mau thic chung va loai
cdc nghiém cha phuong trinh nay vi pham PKXD.

Buoe 1.

+ Chon 4n s6 va dat diéu kién cho 4n s6.

+ Biéu dién cdc dai lugng chua biét va da biét theo 4n s&.

+ Lap phuong trinh biéu thi sy tuong quan gitta cdc dai luong.
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Bube 2. Gidi phuong trinh thu duge.

Budge 3. Tra 1oi. Thit cac nghiém dé loai cdc nghiém vi pham diéu
kién dat ra cho 4n réi tra 1di.

B. BAI TAP

50

51

Giai cdc phuong trinh :

) 3-4x(26-2x)=8x2 +x-300 b) 2(1‘3")-21'5”%7-@
¢) 5x+2_8x-—1=4x+2_5 d) 3x+2_3x+1=2x+§-
6 3 5 2 6 3
Giai
a) 3 - 4x(25 - 2x) = 8x% + x - 300

& 3-100x+8x*=8x"+x-300 <« 101x = 303
< x=8 =B ={3
b) Quy déng va kh{ miu thi dugc :
8(1 - 3x) - 2(2 + 3x) =140 - 15(2x + 1)
& -30x+4=-30x+125 <& Ox=121

Phuong trinh vé nghiém. S = @.
5x+2 8x-1 “4x+2

c) L5
6 3 5
< b(hx +2)-10(8x—1)=6(4x + 2) - 150

< -Bhx+20=24x-138 & T9x =158 & x=2

Véy S=12]

d)3x2+2~3x6+1=2x+g & 38x+2)-(B8x+1)=12x + 10
& Bx+5=12x+10 & x:—%

Pép so6 : S={—g}.

Gidi cdc phuong trinh sau bang cdch dua vé phuong trinh tich :
a) (2x+ 1)Bx-2)=(5x-8)2x+1) b)dx’-1=(2x + 1)(8x - 5)

) (x+ 1P =4x*-2x + 1) d) 2x® + 5x% - 3x = 0.
Giai
a) 2x +1)3x-2)=(5x-8)2x + 1)
& x+1DBx-2)-2x+1)5x-8)=0
& 2x+1)[Bx-2)-B5x-8)]=0
&S 2x+1)6-2x)=0 < 2x+1=0 hodc 6-2x=0
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e 2x+1=0 < X= ——
¢ 6—~2%x=0 & ¥=3
Tap nghiém S = {__12_;3}_

b) 4x* - 1=(2x+ 1Bx-5) o 4x°-1=6x2-Tx-5
o Gu? o Nyl = o 2P -8x+x-4=0
= 2x(x—-4)+(x-4)=0 &S (x-4)2x+1)=0

< x-4=0 hodc 2x+1=0

Tap nghiém S = {—1;4}.

2
c) x+1P2=4x>-2x+1) o (x+1P2-[2x-1DF=0
e [(x+D+2x-Dlx+1)-2x-1)]=0
< Bx-1)3-x)=0 < 3x-1=0 hodc 8-x)=0

Tap nghiém S = {—:1;;3}.

d) 2x% + 5% — 3x = 0 & 2i6xP-x2-8x=0
& 2%°(x+3)-x(x+3)=0 & x(x+3)2x-1)=0
< x=0hotic x+3=0 _hodc 2x-1=0

T4p nghiém S = {—3;0;%}.

52| Giai cdac phuong trinh :
i) 1 3 _5 b)x+2 1 2
2x-3 x(2x-3) x
x+1 x-1 2(x*+2)

4 =
=D x+9 x2 -4

d) (2x+3)(3’”8 +1J=(x~5)[3“8+1).

¥-2 x =x(x*2)

c)

=% 2<%
Giai
a)DKXD:Zx—B;cO,x;tOhayXatO,x:t%

Quy déng mau thic va khit mau thitc chung ta nhan duge :
x-3=562x-3) < 9x=12

PR ';" (théa man PKXD)
Téap nghiém cta phuong trinh da cho: S = {%}
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b)DKXD : x #0, x # 2

Quy dong va khir miu thic chung :
X(x+2)-x-2)=2 & x*+x=0 o x(x+1)=0
< x=0(oai), x=-1(nhan)

Két luan : T4p nghiém S = {-1}.

c) DKXD : x # + 2
Quy ddng va khir miu thic chung :
(x+2)x+1D+x-1Dx-2)=2x*+2) o 2x°+4=2x2+2)
Phuong trinh cudi cung duge nghiém ding véi moi gié tri thuc x.
Loai céc gia tri vi pham DKXD ta dugc t4p nghiém

S={xeR/x#+2)

d) DKXD : x # %
Quy dong va khifr m4u thde chung réi chuyén vé ta duge :
(2x + 3)(10 — 4x) — (x — 5)(10 — 4x) = 0
< (10-4x)[(2x+3)-(x-5)]=0

< (10-4x)x+8)=0 < x= g (nhdn), x = -8 (nhéan)

Tap nghiém : S = {LB;g}.

x+1 - x+2=x+8 x+4
- — +
8 1 6
Giai

(x+l+l]+(x+2+lj=[x+3+1]+[x+4+1)
9 8 7 6

x+10+x+10_x+10_x+10*

53 | Gidi phuong trinh :

P 0
9 8 7 6
< (x+10)(-1— l—1—1]=0
9 8 7 6
&S x+10=0 (vi—1-+l—l—-}—¢0)<:> x = -10.
9 8 7 6

|5_T_M(jt ca nd xudi dong tir bén A dén bén B mA4t 4 gig va nguge dong ti
bén B vé bén A mat 5 gid. Tinh khodng céch gitta hai bén A va B,
biét réng van téc cia dong nuéc la 2km/h.
Giai
Goi khoang cach hai bén A va B 1a x (km) (x > 0).

Vén toc xubi dong cta ca no la %(kmfh), van tdc nguge dong cha ca

né 13 g(km/h).
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55

56

34

Hiéu van tdc xudi dong va vén téc nguge dong bang hai 14n van toc
dong nudc. Do d6 ta c6 : §~% =4 < x'=80km
Vay khoang cach hai bén A, B 12 80km.
Biét rang 200g mét dung dich chia 50g mudi. Héi phai pha thém
bao nhiéu gam nudc vao dung dich dé dé dugc mét dung dich chia
20% muoi ?
Giai

Lugng nude c6 trong dung dich (truéc khi pha thém! 1a 200 — 50 = 150g
Goi x (gam) 1a lugng nuGe can pha thém thi lugng nuée trong dung
dich méi la 150 + x (gam).

50 20

Nong dé dung dich 1a : = < 200150 + x) = 5000
150 +x 100

& =100
Vay lugng nude can pha thém 1a 100g.

Pé khuyén khich tiét kiém dién, gid dién sinh hoat duoc tinh theo
kiéu lay tién, nghia 12 néu ngudi s dung cang dung nhiéu dién thi
gia mobi s6 dién cang ting lén theo cdc muc sau :
Muec thit nhat : Tinh cho 100 s6 dién dau tién;
Mic tad hai : Tinh cho s6 dién thd 101 dén 150, méi s6 diat hon 150
dong so vdi mic thi nhat;
Miic thi ba : Tinh cho s6 dién thd 151 dén 200, méi sé diat hon 200
déng so v6i mite thu hai;
V.V...
Ngoai ra, nguoi st dung con phdi tra thém 10% thué gia tri gia
tang (thué VAT).
Théng vira qua, nha Cuong dung hét 165 s6 dién va phai tra 95700
dong. Héi méi s dién & mdc thit nhat gid bao nhiéu ?
Giai
Tién dién nha Cudng phai trda khong ké thué VAT la :
95700 : i = 87000 dong
100
Goi x (dong) 1a gia tién (khong ké thué) mot s dién & muce thit nhat
thi gid tién mot sd dién ¢ muc thd hai, midc thi ba theo thi tu 1a x
+ 150, x + 350. Nhu véy s6 tién dién (khéng ké thué€) nha Cudng
phai tra la :
100x + 50(x + 150) + 15(x + 350) = 87000
< 1656x + 12750 = 87000 <  x =450.
Vay gia tién (khong ké thué) mdi s6 dién ¢ mic thit nhat 14 450 dong.
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Chuong IV
BAT PHUONG TRINH BAC NHAT MOT AN

1. Sion hé giita lut loe va filoéfs cong

TOM TAT KIEN THUC

1. Bét dang thite
Cdc hé thite dang a < b, hay a > b, hay a <b, hay a > b duoc goi la
cdc bdt ddng thite. Biéu thiuc ding ¢ bén trdi ddu <, >, s > goi la
vé trai, biéu thie 6 vé phdi goi la vé phdi ciia bdt ddng thite.
Cdc bdt ddng thitc a < b va ¢ < d (hay a > b va ¢ > d) goi la cang
chiéu. Cdc bdt ddng thic a < bvac>d (hay a > b va e < d) goi la
trai chiéu.

2. Lién hé giua thi tw va phép cong
Khi cong cung mét s6 vao hai vé ciia mét bdt ddng thite ta duoe bit
ddng thitc méi cung chiéu véi bdt ddng thice da cho.
Véi 3s6a, b,ctuyy tacé :

a<b = a+c<b+c ; asb = a+c<sb+e
a>b = a+e>b+ce ; az=b = a+c2b+ec
BAI TAP
1| Madi khang dinh sau ding hay sai ? Vi sao ?
a)(-2)+32>2 b) -6 < 2.(-3)
c) 4+ (-8)< 15 + (-8) c)(-B)+T7>(-6)+17
Giai

a) Sai vi(-2)+3=1, 1<2
b) Ping vi 2.(-3)=-6 ma -6<-6ding
¢c)Ping vid<1l5 = 4+ (-8) <15+ (-8)
d)Ping vi -5>-6,dodé6 (-5)+7>(-6)+17.
2| Choa < b, hay so sdnh :
a)a+1 va b+1 b)a-2 va b-2.
Giai
a) Theo tinh chat cta thi tu va phép cong :
a<b = a+l<b+1
b) Tuong tu ciu a)
a<b = a+(2)<b+(-2), nghiala a-2<b-2.
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So sanh a va b néu :

a)a-5>b-5 b) 15 + a< 15 + b.
Giai
a)a-52b-5 = a-5+52b-5+5, nghialaaz>h.
b)15+a<15+b = 15 +a+(-15) <15 + b + (-15),
rut gon thi cé : a <b.

D6. Mot bién bdo giao thong v6i nén tring,
s6 20 mau den, vién dé (nhu hinh bén) cho
biét van téc t6i da ma cac phuong tién giao
thong duge di trén quang duong cé bién quy
dinh 1a 20km/h. Néu mot 6 té di trén dudng

d6 c6 van toc 1a a (km/h) thi a phai théa man
diéu kién nao trong cac diéu kién sau ?

a5 20; a < 20; a < 20; a > 20.
Giai
Toc do a khong vugt qua 20, nghia 14 a cAn thoa man bat dang thuc
a < 20.

Téc dé toi da cho phép

2. Yin hé gt Hwé e va S11éfe nhidin

TOM TAT KIEN THUC

. Lién hé gida thit tu va phép nhan véi sé duong

Khi nhan hai vé ciia mét bdt ddng thic vdi cing mét s6 duong ta
duge mot bat dang thiie mdi ciing chiéu voi bt ddng thite da cho.

Voi ba s6 tuy y a, b, c ma ¢ > 0 thi :
g <b = < by a <b = ac <be
a>b=ac>bc ; a=>b = ac > be.

Ghi chu : Chia hai vé cia mét bdt ddng thic véi cung mét sé ¢
khac 0 nghia la nhdan hai vé etia né véi s6 nghich ddo ciia c.

. Lién hé giita thi tv va phép nhéan véi sé am

Khi nhan hai vé cua mét bat ddang thitc véi ciung mét s6 am ta duoe
mgt bdt dang thite méi trdi chiéu véi bat ddng thize da cho.

Voi ba s6 a, b, ¢ tuy ¥y ma ¢ < 0 thi :
a<b=ac>bec ; a<b =ac >bc

a>b =ac < be : a>b = ac <be.
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3. Tinh chat bac cau cua tha tu
Voi ba sé a, b, ¢ ta 6 :

a<bvabc<e = ac<c

a<bvab<c = ac<c

a>bvab>c == as>e

a=>bvab>c =5 g Ee

BAI TAP
Mbi khang dinh sau ding hay sai ? Vi sao ?
a) (-6).5 < (-5).5 b) (-6).(-3) < (-5).(-3)
c) (-2003).(-2005) < (-2005).2004 d) -3x% < 0.
Giai

a) Pung, vi -6 < -5, nhan hai v& véi cing s6 5 > 0 ta c6 (-6).5 < (-5).5

b) Sai, vi -6 < -5, nhan hai v& vé6i cing s6 (-3) < 0, bat dang thuc
phai doi chiéu nghia la : (-6)(-3) > (-5)(-3)

c) Sai, li do nhu cdu b)

d) Ping, vi x* 20, -3 < 0 nén -3x* < -3.0 = 0 nghia 1a -3x% < 0.

Choa<b, haysosdnh: 2a va 2b; 2a va a+ b; -a va -b.

Giai
a)Do2>0tac6 a<b/ . = 2a<2b.
b) Theo su lién hé cia phép cong ta c6 :
a<b = a+a<a+b,tdcla 2a<a+b
¢)Do-1<0 nén a<b = -la>-1b, ticla -a>-b.

S6 a la s6 am hay duong néu : 12a < 15a; 4a < 3a; -3a>-ba?

Giai
a) Tac6: 12 < 15 ma 12a < 15a cung chidu v6i 12 < 15. Vay a > 0.
b) Bat ddng thic 4a < 3a nguge chidu v6i 4 > 3. Vay a < 0.
¢) Do -3a > —5a cung chiéu véi -3 > -5. Vay a > 0.

Cho a < b, ching t6 :

a)2a-3<2b-3 b) 2a - 3 < 2b + 5.
Giai

a) Theo quy tdcnhdn: a<b = 2a<2b
Theo quy tdc cong : 2a -3 < 2b - 3.

b) Ta c6 : a<bhb = 20<x2h= 2a-838<2H-—3 (1)
Talaic6: -3<5 = 2b+(-3)<2b+5 (2)
Theo tinh chat béc cdu cha th tu, tit (1) va (2) ta ¢6 :

2a -3 < 2b + 5.
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38

Cho tam gidc ABC. C4c khéng dinh sau ding hay sai ?

a) A+B+C > 180°
c) B+C <180°

b) A + B < 180°
d) A+B >180°
Giai

a)Vi A+B+C = 180° nén khing dinh A+B+C < 180° dung, do
d6 khing dinh A +B+C > 180° 1a sai.

b) Do s8 do cia mot gée ctia tam gidc 1a mot s6 duong nén C>0.
A+B+C = 180°, A + B =180° ~-C<180°.
Khing dinh A + B <180° la ding.

¢) Do B+C <180° nén khéng dinh B+ C < 180° ding.

d) Do khang dinh A + B <180” ding, nén khing dinh nguoc

A +B >180°1a sai.
a) So sanh (-2).3 va -4,5.

b) Tir két qua clu a) hay suy ra cdc bat ddng thuc sau :

(-2).30 < -45;

a) Do -4,5 = (-1,5).3 ma

(-2).3 +4,5 < 0.
Giai
-2<=1,5 nén (-2).3 <(-1,5).3,

nghia la c6 (-2).3 <-4,5.

b) Do -283<-4,5 nén

<2310« -4,5.10 (vi 10> 0)

B4t déng thic cudi c6 thé viét lai 1a (-2).30 < —45
T bat déng thic(-2).3 < -4,5tacé (-2).3 + 4,5 < -4,5 + 4,5
nghia la (-2).3 +4,5 <0.

Cho a < b, chiing minh :
a)3a+1<3b+1

b) -2a -5 > -2b - 5.
Giai

a) a < b, theo tinh chat cGa thd tu lién hé véi phép nhan ta c6 :

3a < 3b.

Theo tinh chdt cta thi tu lién hé véi phép cong ta c6 tiép :
3a+1<3b+1
b) Vi -2 < 0 nén tir a < b suy ra -2a > —2b. Theo tinh chat cta tha
tu lién hé véi phép cong ta phai 6 :
-2a -5 > -2b - 5.

Ching minh :
a)4.(-2) + 14 <4.(-1) + 14

b) (-3).2 + 5 < (-3).(-5) + 5.

http://tieulun.hopto.org



13

14

Giai
a) Gidi tuong tu bai 11 :
2<-1 = 4(2)<4.(-1) = 4(2)+14<4.(-1)+14
b)Vi-3<0,tlt 2>-5 suyra (-3).2 < (-3).(-5)
Suy ra (-3).2 + 5 < (-3).(-5) + 5.
So sdnh a va b néu :
a)a+5<b+5 b) -3a > -3b
c)5a-6=>5b-6 d) -2a + 3 <-2b + 3.
Giai
a)a+5<b+5 = a+5+(-5)<b+5+(-5), dodéac<h.

b) Ta c¢6 —%<0,nén tit -3a > -3b suy ra

(_%J.(—Sa) < (——;—) (-3b), do d6 a < b.

c)ba-62b6b-6 = bHa-6+6=25b—-6+6, ticlatacéd
ba>5b = %.5& > %.5b, nghia la a >b.

d)-2a+3<-2b+3 = -2a<-2b = axh.
Cho a < b, hay so sénh :

22+ 1 v6i 2b+1; 2a+1 véi 2b+ 3.

Giai
a)a<b = 2a<2b = 2a+1<2b+1 (1)
b)1<3 = 2b+1<2b+3 (2)
Theo tinh chat bdc cAu, tir c4c bat ddng thic (1) va (2) ta c6
22+ 1<2b+ 3.

3. LBt fobwiong lienh mdl én
/4 (

TOM TAT KIEN THUC

. Khdi niém bat phuong trinh

Bdt phuong trinh mét dn cé dang : A(x) < B(x) hay A(x) < B(x) hay
A(x) > B(x) hay A(x) 2 B(x), trong dé A(x), B(x) la cdc biéu thic cia
cung dn sé x. Trong cdc bdt phuong trinh trén, ta goi A(x) la vé trai,
con B(x) la vé phdai cia bdt phuong trinh.

Vidu: x°+2x<3x+6.

39
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2. Tap nghiém cua bat phuong trinh

15

40

Xét bit phuong trinh x* — 1 <x + 1.

Cho dn s6 gid tri x = 1, bidu thiic vé trdi cé gid tri 0, biéu thitc vé phdi
c6 gid tri 2, ma 0 < 2 nén ta bdo gid tri x = 1 la mt nghigm clia bét
phuong trinh. Néu thay x = 3, vé trdi ¢6 gid tri 8, vé phdi co gid tri 4.
Vi 8 > 4 nén ta néi gid tri x = 3 khéng théa man bdt phuong trinh hay
la x = 3 khéng phdi la nghiém ciia bdt phuong trinh.

Tép hop tdt cd cde gid tri cia dn s6 nghiém ding bdt phuong trinh
goi la tap nghiém ciia bdt phuong trinh.

Tép nghiém ciia bdt phuong trinh x < 4 la {x / x < 4). Biéu dién
trén truc sé la hinh h.a.

0 4
{ Wﬁ%

h.a

Tép nghiém cia bdt phuong trinh x >3 la {x / x > 3/. Biéu dién trén
truc sé la hinh h.b.
A

h.b
Tép nghiém ciia bdt phitong trinh x° -1 <x+ 1la {x/ -1 < x < 2/.
Biéu dién trén truc sé la hinh h.c.

-1 0 2

h.c
Bat phuong trinh tuong duong
Bét phuong trinh A(x) < B(x) (1) twong duong vdi bdt phuong trinh
C(x) < D(x) (2)
Ki hieu A(x)<B(x) (1) << Ckx<Dx (2
néu (1) va (2) cé cung tdp nghiém.

BAI TAP

Kiém tra xem gid tri ¥ = 3 12 nghiém clia bat phuong trinh nao
trong c4dc bat phuong trinh sau :

a) 2x + 3 < 9; b) -4x > 2x + 5; c) 5-x>3x-12.
Giai
a) x = 3 khong 1a nghiém cda b4t phuong trinh 2x + 3 < 9 vi
23+8=9.
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k)

18

b) x = 3 khong la nghiém cua bat phuong trinh —4x > 2x + 5 vi
-4.(3) < 2.(3) + 5.
c) Tac6:5-83=2,33-12=-3ma2>-3nénb5-3>33- 12.
Vay x = 3 1a mot nghiém cua bat phuong trinh 5 — x > 3x — 12.
Viét va biéu dién t4p nghiém trén truc sé cta mdi bat phuong
trinh sau :
a)x <4 b) x < -2 c) x> -3 d) x> 1.

Giai

to

N A rpyp i) LLLr ]
7

$

a) {x/x < 4}

FEETET iR Erteaiidafiy

b) {x/ x < -2}
3
C) {x / X> _3! /;f!f:ft;;.";f": 0 "-
0.1
d) {x/x>1) R

Hinh vé sau day biéu dién tdp nghiém cGia bat phuong trinh nao ?
(Chi néu mét bat phuong trinh).

0 6 0 2
a) t YA b) A A
0 5 1 0 |
c) Iy _’, ..I‘E ; .::“f E d) ic,:-it “-'.-I:“ .:._..I :-“.tE
Giai
a)x<6 b)x>2 c)x=>5 d) x < -1.

Hay lap bat phuong trinh cho bai todn sau :

Quang dudng tir A dén B dai 50km. Mot 6 to6 di tir A dén B, khdai
hanh lac 7 gid. Hoi 6 t6 phai di v6i van téc la bao nhiéu km/h dé
dén B truée 9 gi¥ cung ngay ?

Giai
Goi x (km/h) la van téc trung binh 6 t6 can phai di. Piéu kién x > 0
va 2x > 50 = x > 25.

41
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4. Bl foldong liinks bic whil mil dn

TOM TAT KIEN THUC

1. Pinh nghia

19

42

Méi bét phuong trinh ¢6 dang :ax + b < 0;ax + b <0; ax + b > 0;
ax + b >0 véi a va b la cdce sé da cho, a # 0 duge goi la bét phuong
trinh bac nhét mét an.
Hai quy tdc bién déi bat phuong trinh
a) Quy tde chuyén vé :
Ta c¢6 thé chuyén mét hang ti cia bdt phuong trinh ti vé nay
sang vé kia cung vdi viéc déi ddu cia hang tiz dé.
Vidu : 2x<x + 3 & 2x-%<3.
b) Quy tde nhén :
Khi nhén hai vé cia bdt phuong trinh véi cung mét sé khdc 0 ta phdi :
- Gi@ nguyén chiéu cia bat phuong trinh néu s6 dé duong.
~ Déi chiéu bdt phuong trinh néu sé dé ém.
Vidu: x-1<3 & 4x-1)<43
3-x< L e, 28 =x)>-21
Thuc hi¢n hai quy tac bién doi bdt phuong trinh trén déy trén mét
bdt phuong trinh ta nhdn dugec mét bat phuong trink méi tuong
duong véi bdt phuong trinh dd cho.

BAI TAP
Giai cédc bat phuong trinh (theo quy tdc chuyén vé) :
a)x-5>3 b)x-2x<-2x +4
c) -3x > -4x + 2 d)8x +2<7x-1.
Giai

a)Chuyénvé€: x-5>3 < x>5+3
Tap nghiém : {x/ x > 8}.
b)x-2x<-2x+4 <& x-2x+2x<4 & x<4
Téap nghiém : {x/ x < 4}.
c)-3x>-4x+2 & 4x-3x>2 & x>2
Tap nghiém : {x/ x > 2].
d)8x+2<7x-1 & 8x+2-Tx<-1

o 8x-Tx<-1-2 © x<-3
Tép nghiém : {x/ x < -3}. ‘
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22

23

Gidi cdc bat phuong trinh (theo quy tdc nhan) :
a) 0,3x > 0,6 b) -4x < 12
c)x>4 d) 1,5x > -9.
Giai
a) Chia hai v& cho 0,3 (nghia 1a nhan hai vé& véi s6 nghich déo cha
0,3)tacé:

x>— hay x>2. Tapnghiém: {x/x> 2}.

b) Chia hai v€ cho -4 tac6: x> -3. Pdpso:{x/x > -3).
c¢) Nhan hai vé€ v6i -1tacé: x<-4. Ddpso:{x/x < -4}.
d) Chia hai vé& cho 1,5 thi duge x > -6.
Ghi chi : D€ cho gon, tif nay tap {x / x > —6) chi c4n viét 1a x > -6,
(x/x<ajchicanviétlax<a ..
Gidi thich su tuong duong sau :
a)x-3>1 & x+3>7 b) x<2 & 3x>-6.
Giai
a) Cong vao hai vé ciia bat phuong trinh x — 3 > 1 ciing s6 6 ta dugc
X + 3 > 7 tuong duong.
b) Nhan c4 hai v& cla bat phuong trinh -x < 2 véi cling sd -3 va
doi chiéu d4u bat ddng thic. Do d6 ta c6 :
-x<2 < 'Bgx> -6,

Gidi céc bat phuong trinh va biéu dién t4p nghiém trén truc sd :

a) 12x < -6 b) 3x + 4 > 2x + 3.
Giai
i
a)l2x<-6 & x< T & x<-b
=5 0
e e
b)3x+4>2x+8 & 3x-2x>3-4 & x>-1
-1 0
HHHHHHHHHAHH— >
Gidi cdc bat phuong trinh va biéu dién tap nghiém trén truc sé :
a)2x-3>0 b)3x+4<0
c)4-3x<0 d)5-2x>0.
Giai
a)2x-3>0 & 2x>»3
s g D 3/2
2 HIHTHHHHHH >
43
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26

44

b)3x+4<0 o dx< -4
-4 —-4/3

c)4-3x<0 = -3x < -4

4 4/3
T X > — [HHHHAA————mmm >
3
d)5-2x>0 &S -2x2 -5
o xs2 ———-——-—55729‘%%%%9
2
Giai cdc bat phuong trinh :
a)2x-1>5 b)3x-2<4
¢c) 2-5x<17 d)3-4x > 19.
Giai
a)2x-1>5 o 2x>5+1 &, x>—g & x>8
b)3x-2<4 & 3x<4+2 & x<g & x<2
15
c)2-5x<17 & =bx<1l-2 o x2—5<:> x2>-3
d) Papso: x<-4.
Giai cac bat phuong trinh :
a)gx>-6 b)—2x<20 c)3—-1—x>2 c)5—-lx>2.
3 6 4 3

a) gx>—6 — E
3 2
b) —-2—x<20 =N [_ J

c) Papso: x<4

d)Papsd: x<9.

Hinh vé sau biéu dién t4p nghiém cha bat phuong trinh nao ? (K&
ba bat phuong trinh ¢6 cung tdp nghiém).

12
a) —?————%Wﬁ%‘ﬂfﬁ%‘fﬁ‘/ﬁ

8

b) m.flffffff!lffll!l!!if{f
LN

v
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Giai
a) Hinh vé biéu dién tap nghiém cia bat phuong trinh :
x<12 hodc 2x+1<25 hoac -3x + 6 > -30.
b) Biéu dién tap nghiém cua bat phuong trinh :
x >8 hoac -2x + 3 <-13  hoac 3x - 12>23.
Pé. Kiém tra xem gid tri x = -2 ¢6 la nghiém cua bat phuong
trinh sau khong :
a)x+2¢ -8 +4x' - 5<2x* -3 + 4x" - 6
b) (-0,001)x > 0,003.
Giai
a) Gid tri cua vé trai tai x = -2 la :
-2 + 2(-2)* - 3(-2)° + 4(-2)" - 5 = 89
Gi4 tri cta vé phai tai x = -2 la :
2(-2)% — 3(-2)% + 4(-2)* - 6 = 90
Tai x = -2, gid tri cia v& trai nhé hon gid tri cia biéu thic ¢ vé
phai. Vay -2 la nghiém cta bat phuong trinh.
Ghi chi : Trén day ta 4p dung truc tiép dinh nghia nghiém cua
bat phuong trinh dé giai bai todn. Tuy nhién, dé don gidn, trude
khi thay gia tri x = -2 vao méi vé ta s dung tinh chat cia thu tu
vGi phép cong dé tim mot -bat phuong trinh tuong duong :
x+2x2 -3 +4x* 5 <2 =3x"+4x"-6 © x-5<-6
Lic d6 thay x = -2vaotacd "(-2)-5=-7 < -6.
Vav -2 1a nghiém cta bat phuong trinh cho ban dau. '
b) Ta c6 : (-0,001).(-2) = 0,002 < 0,003. Vay x = -2 khong phai la
nghiém cua bat phuong trinh da cho.
Cho b4t phuong trinh x* > 0.
a) Ching té x = 2, x = -3 la nghiém cua bat phuong trinh da cho.
b) C6 phai moi gid tri cia 4n x déu 1a nghiém cta bat phuong trinh
da cho hay khong ?
Giai
a)Tacé: (2°=4>0, (-3°=9>0.
Vay x = 2, x = -3 1a nhilng nghiém cta bat phuong trinh x2 > 0.
b) Véi x = 0 ta ¢c6 x° = 0. Vay x = 0 khong phai 1a nghiém cua bat
phuong trinh. Nhu vay khong phdi moi gid tri cia x déu la
nghiém cta b4t phuong trinh da cho.
Tim x sao cho :
a) Gi4 tri cha biéu thic 2x — 5 khong am;
b) Gi4 tri ctia bidu thic —3x khong 16n hon gia tri cta biéu thic -7x + 5.
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http://tieulun.hopto.org



30

31

46

Giai

a)Taco: 2x-520 < 2x25 © xz-z-.

Véy céc gid tri cia x dé 2x — 5 khong 4m 12 (x / x > —5-}.

b) Gidi bat phuong trinh :

3X<-Tx+5 o Tx-3x<5 o xsi—
i 5
Dadp s6 : {Xfxs—4—}.

Mot ngudi 6 s6 tien khong qua 70000 dong gébm 15 t& gidy bac véi
hai loai ménh gid : loai 2000 déng va loai 5000 déng. Héi ngudi dé
¢6 bao nhiéu to gidy bac loai 5000 dong ?
Giai

Goi x 14 s0 to gidy bac ménh gi4 5000 dong (x nguyén duong), sb t&
gidy bac ménh gia 2000 dong 1a 15 — x. Tri gi4 cle. ca hai loai tién 1a :

5000x + 2000(15 - x) < 70000

< 3000x + 30000 < 70000 < x< 48_0

Do diéu kién x nguyén duong nén ta 1ay x = 13. S6 t& gidy bac 5000
dong cha ngudi dé khong qua 13 to.

Gidi cdc bat phuong trinh va biéu dién t4p nghiém trén true so :

o) 15—6X>5 b)8—llx<13
c) —1-(x—1)<x_4 d) 2-—x<3—2x.
4 3 b
Giai
a)1556x>5 & 15-6x>53 & 6x>0 & x<0

Tap nghiém {x / x < 0} dugc biéu dién & hinh sau :

AN NER RN R YRR INR NN
FrrrrrrrrirrrrrryrrriTe

b) Nhén ca hai vé vdi 4 ta duoc :

8 - 11x < 52 ) -11x < 44 &S x>%=—4
Tap nghiém {x / x > -4}. ~4
A
¢) Nhan ca hai vé& véi 24 ta duge :
Bx-1)<4(x-4) & 6x-4x<6-16 < x<-5

Ban tu ve.
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d)Papsd: (x/x<-1}.

Giai c4c bat phuong trinh :

a)8x +3(x+ 1) > 5x - (2x - 6) b) 2x(6x — 1) > (3x — 2)(4x + 3).
Giai

a) = 1lx+3>3x+6 << 8>3 & x> 8

b)o12x*-2x>12x° +x-6 < -2x>x-6 < x<2
Pé. Trong mdt ki thi, ban Chién phai thi bdn mén Vin, Toan, Tiéng
Anh va Héa. Chién da thi ba mén v duge két qua nhu bang sau :
Mbn Vin Tiéng Anh Hoéa
Piém 8 7 10
Ki thi quy dinh mudn dat loai gidi phdi ¢6 diém trung binh céc
mon thi 1a 8 trd 1én va khong ¢6 mén nao bi diém dudi 6. Bié€t moén
Van va Todn duge tinh hé sd 2. Hay cho biét, dé dat loai gidi ban
Chién phai c¢6 diém thi mén Todn it nhat 14 bao nhiéu ?
Giai

Goi x 1a diém thi mén Toédn (diéu kién : x > 6). Diém trung binh (c6
hé sd) clia cdc mon dé dat yéu cau x&p loai gidi.

8x2+T7Tx1+10x1+xx2

6
Vay mudn dat loai gidi, diém thi mon Todn cia Chién phai khong
duéi 7,5.
Dé. Tim sai lam trong cdc "1oi gidi" sau :
a) Giai bat phuong trinh -2x > 23. Ta ¢6 :
-2x>23 & x>23+2 < x>25
Vay nghiém cta bat phuong trinh 1a x > 25.

sl I ABS + 2348 m%

b) Giai bat phuong trinh —-3—:: »12, Taed :

—§x>12 & (—Z).[—Ex)>[—z}.l2 e x> 28
il 3 7 3

Vay nghiém cta bat phuong trinh 1a x > -28.
Giai
a) Vit -2x>23 << x> 23 + 2 1a sai, vi dé xudt hién x tif bat
phuong trinh —2x > 23 ta cdn 4p dung quy tdc nhén :
1 23

[—1] (-2x) <[——J.23 Viy -2x>23 & x< -——.
2 2 2
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b) Viét ~§x >12 & L—-;—](—gx) > [—-;—J .12 1a sai, vi nhan hai

v& vilis8 Em _% phéi déi chidu dau bat déng thitc.
Can giai lai la :

—§x>12 & [——]
i

(—ﬁx] <(—ZJ.12 < x<28.
) 3

5. 4’/ﬁ!ﬂﬁf(/ litnds chta dite giii (g /rryﬁ/ v
1 [ 7

TOM TAT KIEN THUC

Nhac lai dinh nghia gia tri tuyét déi
Gia tri tuyét doi ciia s6 a, ki hiéu la |al

lal = { a néu a0

-a néu a <0
Giai phuong trinh chia ddu gia tri tuyét déi
Gidi mot phuong trinh c6 biéu thie chia dn sé trong ddu gia tri
tuyét doi dan dén viée gidi cdc phuong trinh cé diéu kién.
Vidu : Gidi phuong trinh " |x + 1| = 2x — 1, tuong duong gidi hai
phuong trinh sau :
x+1=2x-1 wvdidieukién x+12>0 hay x>-1
«x+1)=2x-1 vdidiéu kién x+1<0 hay x< -1
Phuong trinh : x + 1 =2x -1 < x =2, théa man diéu kién x > -1.
Viy x = 2 la mét nghiém ciia phuong trinh da cho.
Phuong trinh : {(x + 1) =2x-1 < 3x=0 <x = 0 khéng théa
man diéu kién x < —1. Vay x = 0 khéng phdi la nghiém ciia phuong
trinh da cho.
Két lugn : Tdp nghiém ciia phuong trinh da cho la x = 2.
BAI TAP

Bo6 dau gid tri tuyét d6i va rat gon cdc biéu thiec :
a) A =3x + 2+ |5x| khix >0 vakhix <0
b)B=|-4x| -2x+12 khix<Ovakhix>0
¢)C=|x-4/-2x+12 khix>5

dD=3x+2+ |x+5].
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37

Giai
a)Khix>0: A=8x+2+/5xl=8x+2+5x=8x+2

Khix<0: A=38x+2+|5x| =3x+2-5x=-2x+2
b)Khix<0: B=|-4x|-2x+12=-4x-2x+ 12 =-6x + 12
Khix>0: B=|-4x| -2x+12=4x-2x+ 12 =2x + 12
c)Khix>5: C=x-4-2x+12=-x+8
d)Khix>-5: D=3x+2+x+5=4x+7
Khix<-5: D=3x+2-x-5=2x-3.

Giai cdc phuong trinh :

a) |2x| =x-6 b) |-8x| =x-8

c) l4x| = 2x + 12 d) |-5x| - 16 = 3x.
Giai

a) + Véi diéu kién x > 0, phuong trinh da cho tré thanh :

2% = X — 6 < x = -6 (loai vi khong théa man diéu kién x > 0)
+ Vix<0,tac6:2x=x-6 <-3x=-6 <& x=2(loai)

Vay phuong trinh da cho ¢6 tdp nghiém S = @ (v6 nghiém).
b) + V6idiéukiénx>0tac6: 3x=x-8 <« x=-4(loai)
+ Véiditukiénx <0Otacé: -3x=x-8 << x=2 (loai)

Tap nghiém S = @ (phuong trinh da cho v6 nghiém).

c) + Véi diéu kién x > 0 ta cé :

4x = 2x + 12 o  x=6(nh4n,vi thda méan diéu kién x > 0)
+ V6idiéukiénx<0tacé:

4x=2x+12 << x=-2(nhén)

Vay tap nghiém cta phuong trinh ban daula: S ={-2;6).
d)Véix>0tac6: 5x=3x-16 << x=-8(loai)
Véix<O0tacé: -5x=3x-16 << x=2 (load)

Tap nghiém S = @.
Giai céc phuong trinh :
a) |x-7 =2x+38 b) lx+4| =2x-5
¢) Ix+3|l =8x-1 d) |x-4| +8x=5.
Giai
a)+ Veix>2Ttac6): x-T7=2x-3 << x=-10 (loai)

+ Vix<Ttac6: x+7=2x+3 & x=§(nhan)

T4p nghiém S = {%}
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b)+ Véix>-4tacé: x+4=2x-5 < x=9 (nhén)
+ Véix<-4tach):x-4=2x-5 & 3x=1

< x=l(loai,vil>—4)
3 3

Tap nghiém phuong trinh da cho S = ({9).
c)+ Vdix>2-3tac6: x+3=3x-1 <& x=2(nhén)

+ Vix<-3tac6:-x-3=3x-1 & x= —:‘12— (loai)

Tap nghiém phuong trinh da cho S = (2}.

d)+ V6ix=>4tacéd: x—-4+3x=5 & 4x=9
9

o = — (loai)
4
+ V61x<4tach: x+4+3x=5 & 2x=1
1

= = (nha
e X 2(11:.;111)

Tap nghiém can tim : S = {é}

ON TAP CHUONG IV
A. CAU HOI ON TAP
1. Cho vi du vé bat ddng thic theo titng loai c6 chia diu <, <, > va >,
2. Bat phuong trinh bdc nhat mot 4n ¢6 dang nhu thé nao ? Cho vi du.
3. ﬁay chi ra mdt nghiém cia bat phuong trinh trong vi du cta cau héi 2.
4

. Phéat biéu quy téc chuyén vé& dé bién d6i bat phuong trinh. Quy tdc
nay dua trén tinh chat nao cda th tu trén tap sé ?

5. Phat biéu quy tdc nhan dé bién d6i bAt phuong trinh. Quy tic nay
dua trén tinh chadt nao cha thit tu trén tap sé ?
Huéng dén
L. 3l D+1=«8 8+3[-112: 4a*+1>0; x*+1:22%

2. Bat phuong trinh bac nhat modt 4n c6 dangax + b> 0O hoacax + b 20
hoac ax + b < 0 ho#c ax + b < 0, trong d6 a, b 14 c4c hing sd va a = 0.

Vidu: 3x-1>0; -2x+3<0.

8. Vi du x = 1 1a mét nghiém cia bat phuong trinh 3x - 1 > 0.

4. Quy tdc chuyén vé : "Khi chuyén mé6t hang tif tir vé€ nay sang vé kia
cha bat phuong trinh, ta d6i ddu cta hang tir d6." Quy téc nay dua
vao tinh chat cta su lién hé giita thd tu va phép cong cha céc sé.
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5. Quy tac nhan : "Khi nhén hai v& cta bat phuong trinh véi cing mot
s0 khdc 0, ta phai : ;
— Gilf nguyén chiéu bat phuong trinh néu sé d6 duong.
— Béi chiéu bat phuong trinh néu s6 d6 Am.
Quy tdc nhan dua trén su lién hé gitta thi tu cia cédc sé thuc véi
phép nhéan.
B. BAI TAP
38| Cho m > n, chiing minh :
aim+2>n+2 b) 2m < -2n
c)2m-5>2n-5 d)4-3m<4 - 3n.
Giai
a) Theo tinh chat cia thi tu lién hé v6i phép cong :
m>n = m+2>n+2
b) Theo tinh chat cha thi tu lién hé véi phép nhén véi s6 am :
m>n = -2m<-2n
em>n = 2m>2n = 2m-5>2n-5
dm>n = -3m<-3n = -3m+4<-3n+4.
39 | Kiém tra xem -2 1 nghiém cta bat phugng trinh nao trong céc bt
phuong trinh sau :
a)-3x+2>-5 b) 10 -2x < 2 e)x*-5<1
d) x| <3 e) |x|.>2 ) x+1>7-2x
Giai
So6 -2 la nghiém cha c4c bat phuong trinh a), d).
40 | Giéi cdc bat phuong trinh va biéu dién tap nghiém trén truc so :
a)x-1<3 b)x+2>1
c) 0,2x < 0,6 d) 4 + 2x < 5.
Giai _
a)x-1<3 & x<3+1 < x<4 hinhha
b)x+2>1 & x>1-2 & x>-1 hinhhb
0 4 -1 o
VS A >
h.a h.b
0 3 0 5
h.c h.d

c)0,2x<06 & x<06:02 < x<8 hinhh.c
d)4+2x<5 ¢ 2x<5-4 & x<0,5 hinhhd
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41

42

43

52

Giai céac bat phuong trinh :

ay 2% s b)3£2x5+3
) 4x—5>7—x d) 2x+324—x'
3 5 -4 -3
Giai
a) & 2-x<54 o -x<20-2 © x> -18

by 35<2x+3 & 15—-3<2%x & 6G=x & x26
c)e bdx-5)>3(7T-x) & 20x-25>21-3x

< 20x +3x>21+ 25 &S 2x>46 & 0 x>2

de -32x+3)<-44-%x) & -6x-9<-16 + 4x

& Bx-4x<-16+9 o -10x<-7 < x20,T.

Giai cac bat phuong trinh :

a)3-2x>4 b)3x+4<2

¢) (x-37?<x*-3 d)(x-3)x+3)<(x+2)7+3.
Giai

a)3-2x>4 & -2x>4-3 & x<—l

2

b)e 3x<2-4 e =

6x<-3-9 < E>2
-16 < 4x
4 <x © X > -4,

) xX-6x+9<x*-3
de x*2-9<x®*+4x+4+3

§ §gf W

Tim x sao cho :

a) Gi4 tri ctia biéu thifc 5 — 2x 1a s6 duong.

b) Gi4 tri cia biéu thic x + 3 nhé hon gié tri cta biéu thdc 4x — 5.

¢) Gi4 tri cia biéu thic 2x + 1 khéng nhé hon gid tri cha biéu thic
X + 3.

d) Gi4 tri cta biéu thic x* + 1 khong 16n hon gi4 tri cia biéu thic
= = 33"

Giai
a)5-2x>0 2x>-5 o x<25
b)x+3<4x-5 X—-4x<-5-3

-3x<-8 © x>§
3

2x-x23-1 & x22
Crl<x’—4x+4
4x<4-1 & x<0,75.

e)2x+1>2x+3
d) x*+1<(x-2)°

6 8¢ ¢ ¢8O
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45

D6. Trong mot cude thi do vui, ban to chic quy dinh mdi nguoi du
thi phai tra 161 10 cau hoéi ¢ vong sd tuyén. Méi cau hoi nay cé sin
4 ddp an, nhung trong dé chi ¢6 1 dap 4an ding. Ngudi du thi chon
d4p 4n ding sé duge 5 diém, chon dép 4n sai sé bi trir di 1 diém. O
vong so tuyén Ban t0 chue tang cho mdi ngudi thi 10 diém va quy
dinh ngudi nao ¢6 tong so diém tir 40 trd 1én mdi duge du thi ¢ vong
tiép theo. Hoi ngudi du thi phai tra 13i chinh xac bao nhiéu cau hoi
& vong so tuyén thi mdi duge du thi tiép ¢ vong sau ?
Giai

Goi x 1a s6 lan tra 101 ding (x nguyén, khong 4m). S6 lan tra 10i sai
la 10 — x. S6 diém dat duge, s6 diém bi trif sau vong so tuyén theo
tha tu 1a 5x va 10 — x. S6 diém can dat duge ¢ vong so tuyén dé thi
tiép vong sau :

5x -(10-x)+10>240 <& 6x>40 = x=_>—6——-

Do diéu kién x nguyén nén cn phai cho it nhat x = 7. VAy nguoi du
thi muon duge thi tiép phai tra 16i chinh x4c it nhat 7 cau hoi.

Giai cac phuong trinh :
a) I3x| =x+8 b) }-2x| =4x + 18
c) |x-5] =3x d) [x + 2| = 2x - 10.
Giai
a)+ Véix>0tacé: 3x=x+8 < 2x=8 & x =4 (nhan)
+ Véix<Otacé: -3x=x+8 < -4x=8 < x = -2 (nhén)
Tap nghiém cua phuong trinh cho ban dau: S = {-2; 4}.
b)+ Vdix>0tacéi: 2x =4x+ 18 < -2x=18 < x =-9 (loai)
+ Véix<Otacd: 2x=4x+ 18 <= -6x =18 < x = -3 (nhén)
Tap nghiém (-3/.
c)+ Véix=>25tacé: x-5=3x & 2x = -5 © x=-2,5 (loai)
+ Voix<btach: x+5=8x <dx=5 < x=1,25(nhan)
Tap nghiém (1,25}.
d)+ Vix>-2tac6: x+2=2x-10 < x =12 (nhén)

+ VOix<-2tacé: x-2=2x-10 ©3x=8 Ic::>x= g(loai)
Téap nghiém ({12}.
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PHAN HINH HOC
Chuong 11 TAM GIAC DONG DANG
1. Lints i Ja-ted leeng lam gidc

TOM TAT KIEN THUC

1. Ti s6 cua hai doan thing

la ti s6 dé dai cua chung (theo cung mét don vi do).

. Doan thang ti lé

Hai doan thdng AB va CD goi la ti 1é¢ vdi hai doan thdng A'B’ va
C'D’ néu cé ti lé thue :

AB A'B’ AB CD

e —l._| hay 1 L] = ] L]

CD C'D A'B" C'D

. Dinh li Ta-let trong tam gidac

Dinh li Ta-let : Néu mét duong thdng song song véi mét canh cia
tam gidc va cdt hai canh con lai thi né dinh ra trén hai canh do
nhiing doan thdng tuong ung ti le.

A
Trong hinh : B'C'// BC, B'€ AB, C'e AC
thi ta co :
AB' AC' AB' AC' B'B C'C 5 <
AB AC’ BB CC AB AC \
B C

BAI TAP
Viét ti s6 cia hai doan thing c6 do dai nhu sau :
a) AB=5cm ; CD = 15cm b) EF = 48cm; GH = 16dm
c) PQ=12m; MN = 24cm.
Giai

AB 5 1

) E e

CD 15 3
b) Déi s6 do dé dai cia cédce doan thang theo cung don vi do :
EF = 48cm, GH = 16dm = 160cm.
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Ti s6 cta hai doan thing la : L.

GH 160 10
¢) Lam nhu caub) : _132@:5
MN 24
..., AB 3 ; R
Cho biét — = — va CD = 12cm. Tinh d6 dai cuaa AB.
| CD 4
Giai
£:§:> AB = ECD:E.IZ = O¢m. Pép s6 :AB = 9em.
CD 4 4 4

Cho biét do dai cia AB gap 5 lan do dai cia CD va d6 dai cia AB' gap
12 lan do dai cia CD. Tinh ti s6 clia hai doan thdng AB va AB'.

Giai
Dung doan thiang CD lam don vi do d6 dai ta c6 :
AB =500, AB =100 Tis6: o=
A'B" 12
Cho biét L A—C— Chiing minh ring : A

AB ~ AC
AB' AC BB' CC'
a) — = B) s =2
B'B €'C AB [A€ B'/\C'

Huéng dén : Ap dung tinh chat clia ti 1é thue. /

Giai j
a) Theo tinh chat cua ti 1é thue ta c6 : . -
AB' AC’ AB' AC’ AB' AC'

AB AC  AB-AB' AC-AC' ~ BB CC
b) Cing theo tinh chat cta ti 1é thdc thi :

AB'_AC' _  AB' AB_AB-AB’

AB AC AC' AC AC-AC'

AB BB’ g BB CC’

= == — =,
AC CC' AB AC
Tinh x trong cdc truong hop sau :
A
4 5 C?G,«

a) MN // BC b) PQ // EF
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Giai

a) Do MN // BC, theo dinh li Ta-let ta c6 :

AM AN 4 5 4%x3,5
—=——  hay —=——— = x-= =2,8
MB NC x 856-5 5

b) Ap dung dinh 1i Ta-let ta c6 :
DP _DQ hay - 9 . ,_9x105 .
PE QF 10,5 24-9 15

2. Sinh 10 ddo va hé qud ctia dinh 0 Sa-lel

TOM TAT KIEN THUC
. Dinh li dao cua dinh li Ta-let

Néu mot duong thdng cdt hai canh cia mét tam gidc va dinh ra
trén cdc canh nay nhing doan thdng tuong ung ti lé thi duong
thdng dé song song vdi canh con lgi cia tam gidc.

A
7’ <
B C

GT d cct AB tqai B', cdt AC tai C'
£=£ hodc ﬁ:.{li hO(:iC ﬂ:%
AB AC BB €C AB AC
KL | d // BC.

. Hé qua cua dinh li Ta-let

Néu mét duong thdng cdt hai canh cua mgt tam gidc va song song
véi canh con lai thi né tgo thanh mét tam gidc mdi cé ba canh
tuong tng ti l¢ voi ba canh tam gidc da cho.

A A g—C B
N /
% !
' ' A
4B C
B/ C
/ \\
d !I \\
C B’ ¢ B C
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GT | B'C' // BC, B’ € AB, C’ € AC
AB' - -AC' _BC
AB AC BC

KL

BAI TAP

Tim cdc cap dudng thang song song trong cac hinh sau va giai thich

tai sao ching song song.

Giai
a) Pudng thang MN cét hai canh cta tam gidc ABC va dinh ra trén
cdc canh AC va BC céac doan thang ti lé :
MA 5§ 9/ 7-'NB
Theo dinh 1li ddo cta dinh 1i Ta-letthi MN // AB.
oA _2_3 OB
A'A 3 4,5 BB
=  A'B'// AB (theo dinh 1i ddo cda dinh li Ta-let)
Ta lai c6 B"A”A’ = AYAB' 1a hai géc so le trong béng nhau.
Vay A"B" // AB'. Tu d6 ta lai c6 A"B" // AB (vi cing song song
véi A'B').
Tinh cdc d6 dai x, y trong hinh duéi.

b) Tuong tu cdu a), ta c6 :

B 42 A
~ f3 3
6 Yy
=
A X B
a) MN // EF b)

57

http://tieulun.hopto.org



Giai
a) Puong thdng MN song song canh EF cta tam gidc DEF. Theo hé
qua cua dinh li Ta-let ta ¢6 :
9,5 8

% =%, tir d6 suy ra : 95:28 S
x 37,5
" T 95
b) Do A'B' // AB (vi cung vudng géc v6i AA'), theo hé qua cta dinh li
Ta-let ta c6 :
OA" A'B’
0A AB
Theo dinh li Pi-ta-go :

yﬂ - x2 + 62 = y = -‘/8,42 + 62 =~ 10,32-

a) P& chia doan thing AB thanh ba
doan théng biang nhau, ngudi ta da
lam nhu hinh bén.

=

~ 31,58.

§=§’—2 = 1-::—6'4’2 = 8,4.
6 X 3

Hay mé ta cdch lam trén va gidi
thich vi sao cdc doan thiang AC, CD,
DB béng nhau ?

b) Bing cach lam tuong tu, hay chia
doan thing AB cho tru6c thanh 5
doan biang nhau.

A\
1 1 AY 1
A~ C D B

Hbi c6 cdch nao khédce véi cdch lam nhu trén ma van cé thé chia
doan thdng AB cho trude thanh 5 doan théng bang nhau ?

Giai
a) P8 chia doan théng AB thanh 3 doan théng bang nhau AC = CD = DB
nguoi ta lam nhu sau :
Ké duvong thing a / AB. Trén dudng thdng a dat 3 doan thing
ké nhau cung d6 dai 1 don vi dai : PE = EF = FQ = 1. N61 PB va
AQ hai doan thing PB va AQ cdt nhau tai O. Pudng thdng EO
cdt AB tai D va dudng thidng FO cét AB tai C.
e Xét tam gidc ODB, bdi vi PE // DB nén theo hé qua cta dinh li
Ta-let ta ¢6 :
BD OD

_—=— (1)
PE OE
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e Xét tam gidc OCD, vi EF // CD nén ta c¢6 :

b _ oD @
EF OE

So sdnh (1) va (2) ta c6 :
BD _CD = BD =DC (vi PE = EF)
PE EF

Ching minh tuong tu ta c6 DC = AC, suy ra AC = DC = DB.

b) D& chia doan thing AB thanh 5
doan thidng bing nhau ta ké
a // AB va dat lién tiép 5 doan
thang c6 cung do dai :

HI = IK = KL = LM = MN

No6i HB va AN céit nhau tai O. Ké
c4c dudong thdng OI, OK, OL, OM.
Cac dudng thing trén cidt AB lan
lugt tai G, E, D, C ta sé dugc cdc
doan thing bing nhau :

AC = CD = DE = EG = GB.

Ngoai cédch chia da trinh bay A
trén, ta c6 thé chia AB thanh5
doan théng bing nhau, nhu sau : M
Tu ddu mat A cia doan thing AB
ta ké tia Ax. Trén Ax dat 5 doan
thang c6 cung do dai p
AM = MN = NP = PQ = QR. Q/ \
Néi BB, k& qua céc diém Q, P, N, M / \
cac dudng thing song song véi RB. " B
Céc dudng thing nay sé chia AB
thanh nam doan théng bing nhau.

Cho tam gidc ABC va diém D trén canh AB sao cho AD = 13,5cm,
DB = 4,5cm. Tinh ti s6 cdc khodng cach tir cdc diém D va B dén
canh AC.

Giai
Ké cac dudng vubng géc tit B va D dén dudng thing AC 1a BH va DK.

Do DK // BH (vi cung vudng géc v6i AC)
nén theo hé qua cua dinh li Ta-let ta ¢6 :
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DK AD  AD 135 3

BH AB AD+DB 13.5:4.5 4

Vay ti sé cdc khoang cach tir D va B dén

canh AC la ;

10| Tam gidc ABC c¢6 dudng cao AH. Puong thang d song song vdi BC
cat cdc canh AB, AC va duong cao AH theo thd tyu tai cdc diém B',
C' va H' (hinh bén).

AH' BT

a) Chung minh rang : — = ——— |
AH BC

b) Ap dung : Cho biét AH' = %AH vé dién

tich tam gidc ABC la 67,5cm> Tinh dién

tich tam giac AB'C'. =
Giai
a) Xét tam giac AHB, do B'C' / BC nén theo hé qua cua dinh 1i Ta-let
ta co :
BH' AH'
e (1)
BH AH
Tuong tu nhu trén, trong tam giac AHC ta 6 :
H'C' AH'
—_— (2)
HC AH
Tu (1) va (2) ta ¢6 :
B'H H'C' AH' " BH + HC' AH
BH HC AH BH+HC AH
s o =AY (e tinh eidt olia day o 56 bling nha),
BC AH
b) Ap dung :
AH = _I_AH el AH'_BC _1
3 AH BC 3
Dién tich tam gidec AB'C' :
Sasc = ~AH.B'C' = 1.1 an. Lpc- 1[1 AH.BCJ.
2 2 3 3 9\ 2

i 1 ; ;
= —S,pe = —.67,5cm? = 7,5cm? .
9 ABC 9
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11

12

Tam gidc ABC c6 BC = 15em. Trén duong cao

n A
AH lay cac diém I, K sao cho AK = KI = IH.
Qua I va K vé cac duong EF // BC, MN // BC K
M N
(hinh bén).
a) Tinh d¢ dai c4c doan thing MN va EF. ? I F\
b) Tinh dién tich t& gidc MNFE, biét rang e 3

dién tich cGa tam gidc ABC la 270cm”.

Giai
a) Theo két qua bai tap 10 ta c6 :
MY BB LU R = SR B
BC AH 3 2
EF _Al _2 EF = B0 = 10em.
BC AH: 3 3

b) T giac MNFE la hinh thang. Dién tich MNFE la :
1 11 1 2
Sunrg = —IK.(MN + EF) ==.—AH.| —=BC + =BC
MNFE 5 + KF) 53 [3 + 3 ]

11 ) 1
—.=AHBC ==S,nn ==.270 = 90cm?.
3°9 g asl g

Cé thé do dugc chiéu roéng ctia mét con séng ma khong can phai
sang bo bén kia hay khong ?

Ngudi ta tién hanh do dac cdc yéu to
hinh hoc cdn thiét dé tinh chiéu
rong cta khic séng ma khéng can
phai sang bo bén kia. Nhin hinh vé
da cho, hay moé td nhing cong viéc
cin lam va tinh khoang cdch AB = x
(BC=a,BC'=a, BB =h)

Giai
P& do chiéu rong khdc song 1a do dai x cha doan thing AB, ta chon
trén mat dat diém B' thadng hang véi A, B. Chon diém C trén mat
dat sao cho BC L BB'. Trén dudong thing B'C' L BB' chon diém C' sao
cho C' nam trén dudng thing B'C' va thang hang véi A, C. Po d6 dai
c4c doan thing BB', BC, B'C'. Gia st BB' = h, BC = a, B'C' = a' (a, a,
h da biét vi do dugc), theo hé qua cha dinh li Ta-let ta c6 :
AB a X a

B AL M = — = ax=a(x+h)
AB' a' Xx+h a'

ah
a'-a

61
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62

Chang han, chon B' sao cho BB' = h = 20m, chon C sao cho
BC = a = 35m. Sau d6 x4c dinh B'C'. Vi du B'C' = a' = 556m. Khi d6
ta co :
_ 20.35 _35m
55 - 35

C6 thé do gidn ti€p chiéu cao ctia mot bdc tudng kha cao bing dung
cu don gian dugc khong ?

Hinh du6i thé hién cach do chiéu cao AB ciia mdt bic tudng bing
cac dung cu don gian gom :

Hai coc thidng ding (coc (1) ¢ dinh; coc (2) c6 thé di dong duge) va
sgi day FC. Coc (1) c6 chiéu cao EF = h. C4c khoang cdch BC = a,
EC = b do dugc bang thuéc day thong dung.

a) Em hay cho biét nguoi ta tién hanh do dac nhu thé nao?

b) Tinh chiéu cao AB theo h, a, b.

A
ﬁ\
Pl | 1 | T |
yd| | | 1 |
fjlllllllll
FA| | 1 L 21 F
A 1 1 1 TWal
e e K
I_frllllllllll
AT o o| 1o
" | 1 1 1 1 ==K
B E DbC
- a -
Giai

a) Ta tién hanh do chiéu cao bifc tudng AB nhu sau :

+ Dung coc DK thing ding (chiéu cao h ¢6 dinh da biét truéc).

+ Dung coc thit hai EF, ngdm, van diéu chinh nat F sao cho dinh
A cuta bue tudng, dinh K cua coc ¢§ dinh va dinh F nim trén mot
dudong thang.

+ Dung soi day ciang thing qua cdc ddu coc F, K cham mat dat tai
C (dé F, K, C thdng hang, ciing c6 nghia 1a A, K, C thing hang).

+ Dung thuéc day do cac khoang cach CD va CB.

b) Gia st DK = h. Po duge CD = b, CB = a, tacé :

DK b ap_ah

AB = —.
AB a b
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Cho ba doan thing c6 d6 dai 1a m, n, p (cung don vi do).

Dung doan théng cé d6 dai x sao cho :

&) =2 5 R & 2B
m n 3 X P
Giai

a) Tacé: x = 2m. Mudn dung doan thing c¢6 do dai x ta chi viéc
dat lién tiép hai doan thing c6 do dai m.

0]

h.b

b) Dung géc zOy s& do tiy y. Trén Oz ldy cac diém A, B sao cho

OA = 2 don vi, OB = 3 don vi. Trén Oy ldy diém C sao cho
OC = n. Ké qua A dudng thdng song song véi BC cidt Oy tai D thi
OD 12 doan th&ng c4n tim (hinh h:b).

¢) Trén canh Oz cta géc zOy ldy OA = n, OB = p. Trén canh Oy

18y OC = m. N6i AC va ké qua B dudng thiang song song véi AC
cdt Oy tai D thi OD la dudng thdng can tim (hinh h.c).

$32. Jinh chil duing /M/n glde ciia mél lam gldc

TOM TAT KIEN THUC
Dinh Ui
Puong phén gidc cia mét géc trong tam gide chia canh déi dién
thanh hai dogn thdng ti l¢ véi hai canh ké hai dogn dy.

GT | 4ABC c6 AD la duong phdn gidc ciia gc A

DB AB

| 221
DC AC

63
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17

64

Ghi chu :
Néu AD' la duong phdn gide ngoai tai 112
dinh A tam gidc ABC thi :
D'B AB
D¢ A \
B D C

BAI TAP
Tinh dé dai x trong cac hinh vé sau va lam tron két qua dén chir so
thap phan thid nhat.

P
6,2 8,7
M 3 - N
) 12,5 i
a) b)
Giai
a) Theo tinh chat ctia dudng phén gidc trong tam gidc ABC, ta ¢6 :
BD DC 3,6 x 3,6x7,2
———aiT wy e = X= —7>— =5,6cm
AB AC 4,5 17,2 4,5
b) Trong tam gidc PMN ta c6 :
I‘VIQ:QN:> 12,5—x: X o < = 8,7Tx12,56 ~ 7.3cm.
PM PN 6,2 8,7 6,2 +8,7

Tam gidc ABC c¢6 do dai cdc canh AB = m, AC = n va AD 1a dudng
phan gide trong cia géc A . Ching minh ring ti s§ dién tich cia tam
gidc ABD va dién tich cta tam gidc ACD b%‘mgﬂ.

n
Giai
Hai tam gidc ABD va ACD c¢é chung A
dudng cao AH ké tu dinh A. Ta ¢6 :
1
S B _BD_AB _wm
Sic 4 "CD AC 1’
sl B HD C
Cho tam gidc ABC véi trung tuyén A
AM. Tia phan gidc clia goc AMB cit
canh AB ¢ D, tia phan gidc cua géc i E
AMC cit canh AC & E. Ching minh / \g/\
réang DE // BC. ; ;
B M C
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Giai

Theo tinh chat cia dudng phéan gidc trong tam gidc ABM va tam

; AD BD - AD AM
dc ACM,tac6: —=—- —_— = — 1
giac ACM, ta ¢6 M BM = BD - BM (1)
AE CE AE AM
—_—— =3 — = (2)
AM MC -+ CE MC
AD AE

BéiviBM =CMnén tir(l)va (2)tasuyra: — =—
BD CE

Theo dinh 1i Ta-let ddo, ta két luan DE // BC.
Tam gidc ABC ¢6 AB = 5¢cm, AC = 6cm va BC = 7em. Tia phén giac
ctia géc BAC cét canh BC tai E. Tinh c4c doan EB, EC.

Giai
EB EC EB BC-EB EB 7-EB
Taeh: —=—— = = = 5
AB AC AB AC 5 A 6

= EB= 3%cm ~ 3,18cm

EC ~ 3,82cm.

Cho hinh thang ABCD (AB // CD). B E C

Pudng thing a song song véi DC, et cdc canh AD va BC theo thid
tu tai E va F. Chdng minh ring -

AE BF AE BF DE CF

o) Bt B e &) e,

ED FC AD BC DA CB
Giai

a) Budng chéo AC cit EF tai O. Do EF / CD, ap dung dinh li Ta-let
trong tam giac ACD ta c6 :

AE_A0 AW
ED OC E 0)

Ap dung dinh li Ta-let trong tam gidc

ABC ta c6 :

OA FB OC FC

Tu (a) va (b) suy ra : éE—-:E (1)

ED FC
b) Theo tinh chat cGa ti 1é thue, tir (1) ta ¢6 :
AE BF AE BF AE BF 2)

—_— I — — = —_— —
ED FC AE+ED BF+FC AD BC

65
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66

c) Tu (2) ta cb :
AD BC AD BC AD BC

AE BF AD-AE BC-BF DE CF
5 SBLEL g
DA CB
Cho hinh thang ABCD (AB // CD). Hai A B

duong chéo AC va BD cit nhau tai O. /RSP

. "./ F
< 2 X 5 E 1
Pudng thang a qua O va song song v¢i »70O *
day cta hinh thang cdt cdc canh bén s <
D C

AD, BC theo thd tu tai E va F. Ching
minh ring : OE = OF.

Giai

Do EF // CD, theo hé qua cta dinh Ii Ta-let trong tam gidc ACD ta c6 :
E
L 1)
CD AC

Trong tam gidc BCD ta ¢6 : 2 Y (2)
CD BD

Do AB // CL, theo dinh li Ta-let, trong tam giac OCD ta c6 :

OB OA OB OA BO AO

(3)

OD OC ~ OB+OD OA+OC _  BD AC
Tir cdc dang thic (1), (2) va (3) ta c6 :

L OE = OF.
Ch €D
a) Cho tam gidc ABC véi dudng trung tuyén AM va dudng phén giac
trong AD. Tinh dién tich tam gidec ADM, biét AB = m, AC = n
(n > m) va dién tich cta tam gidec ABC 1a S.
b) Cho n = 7em, m = 3cm, hoi dién tich tam gidc ADM chiém bao
nhiéu phan tram dién tich tam gidac ABC ?
Giai
a) C4c tam gidc ABM va ACM c6 cung chiéu cao AH ké tir A va céc
canh ddy BM = MC nén :

S A
Sapm = Sacm = —
2
Theo két qua bai 16 ta c6 : m n
S m m
éj_BP" = Sapp = = Sacp |
—— B HDM C
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Mat khéc :

Sagp + Sacp =Sagc =S = SACD=S;[1+E]

n
S S - m)S
Sapm = Sacp — Sacm = o g G SAnm=—(2I:—IE)—3 (1)
1. n+m
n

b) Thay n = 7cm, m = 3cm vao (1) ta ¢6 : Sypm = 2iOS = 20% Sapc.

Pé. Hinh bén cho biét ¢6 6 gée biing nhau : O
0,=0:=03=04=05 =0
Kich thuéc cdc doan thing
da dugc ghi trén hinh. Hay
thiét lap nhing ti 1&é thuc
ding tir cdc s6 da cho. A B C D E F G
Giai

Trong tam gidc OAC c6 OB la dudng phan gidc. Do d6 ta ¢é : o
a c

Lap luan tuong tu ta cé cac ti 1é thdc sau :

y 2z, z t 42| u v
b d ¢ e gl oy
Xét cac tam gidc OAE, OBF, OCG ta c¢6 cdc ti lé thuec :
X+y z+t, y+z t+u, z+t u+v
W s T c g

: , X+y+z t+u+
va xét tam gidc OAG ta c6 : 4 Shn . k.

a g

7. Shdii wiém lam e r!?)‘}gy dang

TOM TAT KIEN THUC

. Dinh nghia

Tam giac A'B'C’" déng dang vdi tam giac ABC, ki hiéu AA'B'C' «» AABC
néu : @:ﬁ;_ BF=8B: =0

A'B° BC' CA’

AB  BC CA

AB° BC' _CA’

Ti sé cdc canh tuong ung k =
AB BC CA

got la ti s& dong

dang.

67
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2. Tinh chat

a) AABC <> AABC (Méi tam gidc déng dang vdi chinh nd)
b) AA'B'C’' «+» AABC thi AABC « AA'B'C".

Ta bdo hai tam gidc ABC va A'B'C’ dong dang vdi nhau.
¢) Néu AA'B'C’ «» AABC va AA"B''C" «» AA'B'C’

thi AA"B"'C"" «» AABC  (Tinh chdt bdc cau).
Dinh li

Mot duong thdng cdt hai duong thdng chia hai canh ciia mét tam
gide va song song véi canh con lai sé tao thanh mot tam gidc dong
dang vdi tam gidac da cho.

! B'

A A d - -
~ /
.\J'
r r A
4B C /\
/ \ / )
/ A
/ b
B C

23

24

68

~Gia stt AA'B'C' <> AABC theo ti s6 k, ta c6 :

d i LY
B C B’ C’

GT | AABC, d // BC, d cdt AB itai B, cdt AC tqi C’
KL | 4A'B'C’' AABC

BAI TAP

Trong hai ménh dé sau day, ménh dé nao ding ? Ménh dé nao sai ?
a) Hai tam gidac bang nhau thi dong dang véi nhau.
b) Hai tam gidc dong dang v4i nhau thi bing nhau.

Giai
a) ding b) sai.
AA'B'C' «» AA"B"C" theo ti s dong dang k;. AA"B"C" «» AABC theo
ti s déng dang ko. Tam gidc A'B'C' déng dang vdi tam gidc ABC
theo ti s6 nao ?

Giai
A'B° A'C' B'C'
AB AC BC
AA'B'C' «» AA"B"C" theo ti s6 k;, nghia la —}—\——g— =k

=k,, do dé

k

A "
e ) r ~ . A " B "
AA"B"C" «» AABC theo ti so ky, nghia la
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LB A'B' A"B"
" AB  A"B"  AB
Vay AA'B'C' «» AABC theo ti s6 déng dang k = k; .ks.

Cho tam gidc ABC. Hay v& mot tam gidc dong dang véi tam gidc

k

ABC theo t1 s6 %
Giai

Goi D, E, F l4n lugt 1a trung diém cta c4dc canh AB, AC va BC cia

tam gidc ABC thi AADE o AABC, AEFC «~ AABC, ADBF ~ AABC

theo ti s6 dong dang k = %

Cho tam gidce ABC, vé tam gidc A'B'C' dong dang v6i tam gidc ABC

theo ti s6 dong dang k = %

Giai
Qua A ké tia Ax. Trén Ax dat ba doan
thang lién tiép AD = DE = EG. Néi GB.
Qua E ké dudng thing song song v6i GB
cit AB tai diém B'. Qua B' ké dudng
thing song song véi BC cit AC tai diém

C' thi AAB'C' ©> AABC theo ti 86 k= %

Chitng minh : Xét tam gide ABG, do EB' // GB ta c¢6 :

AE_AB_2
AG AB 3
Trong AABC, do BIC #/ BOtah : 2. =20 _2
AC AB 3

AB' AC' B'C' 2
AB  AC -BC 38
Ti diém M thube canh AB ciia tam gisc ABC v6i AM = %MB, ké

Vay AAB'C' «» AABC theo tiso: k=

cdc tia song song véi AC va BC, ching cidt BC va AC lan lugt tai L
va N.
a) Néu tat cd cdc ciap tam gidc dong dang.
b) Pdi v6i mdi cap tam gidc ddng dang hay viét cdc cap géc bing
nhau va ti sé dong dang tuong Ung.
' Giai
a) Cac cap tam giac dong dang :
AMN va ABC; BLM va BCA; AMN va MBL

69
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b) * AAMN <« AABC véi ti s6 déng dang k; = %

Céc géc bang nhau : A chung, M=8, R=C A
* ABLM «» ABCA, ti s6 dong dang ks = % M N

c6 B chung, M=A, £L=C.

* AAMN < AMBL, ti s6 dong dang ks = — B L C

c6 A-=BML; AMN-8; £L=C.

28| AAB'C’' «» AABC theo t s6 déng dang k = g

B |

a) Tinh ti s6 chu vi cia hai tam gidc da cho.
b) Cho biét hiéu chu vi cha hai tam gidc 12 40dm, tinh chu vi cta
mdi tam gidc.
Giai
A'B' A'C’ B'C'_3_ A'B+A'C+B'C

a) Taco :
AC BC 5 AB + AC + BC

» . 2 . . % s A 3
Véy ti s6 chu vi cia hai tam gidc bang ti s6 dong dang k = =

b) Goi chu vi cia A'B'C' 14 2p’, chu vi tam gidc ABC la 2p. Ta c¢6 :
- . 2 _ 38 _, 2 3
2p 5 2p-2p' 5-3 40 2
=  2p'=60dm

2p = 2p' + 40 = 100dm.

5. Caic leting hgfe cria hai lam gide ding dang
TOM TAT KIEN THUC
1. Truong hop dong dang thi nhdt

Dinh li : Néu ba canh ciia tam gide nay ti lé véi ba canh ciia tam gide
kia thi hai tam gidge dé dong dang véi nhau.

Af
GT | 4ABC va AA'B'C’ ¢6 :
AB° AC' BC -
AB AC BC /\
B Cc B’ C’

KL | AA'B'C" «» 4ABC

70
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2.

Truong hop dong dang thi hai

Dinh li : Néu hai canh cia tam gidc nay ti ¢ véi hai canh cua tam
gide kia va hai géc tao bdi cdc cdp canh dé bang nhau thi hai tam
gide dy déng dang vdi nhau.

29

GT | 4ABC va AA'B'C’ ¢6 : A
AB_AC A 2 A
AB AC /0\

KL | 4A'B'C" «» AABC p Y & 3,

Truong hop dong dang thié ba

Dinh li : Néu hai tam gidc ¢6 hai cdp géc tuong ung bang nhau thi
hai tam gidc dé déng dang véi nhau.
GT | AABC va AA'B'C’ ¢6 :

A=Ava B=8 &
(hoc‘icﬁ\'=ﬁ va € =0C A
hogc B =B va €=0) /(D\
B C B cr

KL | 4A'B’'C’ «» AABC

BAI TAP
Cho hai tam gidc ABC va A'B'C' ¢6 kich thuéc nhu trong hinh duéi.

A
Af
6, 9
4 6
B 12 C B’ 8 oy

a) AABC va AA'B'C' ¢6 déng dang v6i nhau khong ? Vi sao ?
b) Tinh ti s6 chu vi cia hai tam gidc d6.

Giai
, A'B' 4 2 A'C' 6 2 B'C' 8 2
a)Tacf: —=—==} ——=—=—] ——=—=—
AB 6 3 AC 9 3 BC 12 3
Do dé6 : ab =AC :BC , theo dinh li 1, AAB'C' «» AABC
AB AC C
véi i o6 d8ng dang k = %
b) Theo bai 28. Ti s chu vi cia AA'B'C vA AABC bing ti s6 dong
dan k—g-
ang K = 3"

!
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Tam giac ABC c¢6 do dai céc canh 14 AB = 3em, AC = 5cm, BC = 7em.
Tam gidc A'B'C' dong dang véi tam gide ABC va c6 chu vi bing 55c¢m.
Hay tinh d6 dai cédc canh cia tam gidec A'B'C' (1am tron dén chit so
thap phan tha hai)

Giai
Do AA'B'C' «» AABC ta cé :
A'B' A'C’ B'C' A'B+A'C+B'C' 55 11
AB  AC BC  AB+AC+BC 3+5+7 3
AR = Lapg-1ls =1lcm;
3 3
BC = 2rc-L 7 4 9567em:
3 3
NG = 1—31A02331.5 ~ 18,33cm.

Cho hai tam gidc dong dang c6 ti s6 chu vi la % va hiéu do dai hai

canh tuong ung cua ching la 12,5¢cm. Tinh hai canh dé.

Giai
Ta biét rang hai tam gidc déng dang thi ti s§ chu vi cia ching bing
ti s6 dong dang. Gia sit AAB'C' «> AABC va AB - AB' = 12.5.

) A'B'" 15 ~==1 15
Tarh @ i e 3 =
AB 17 AB-A'B' 17-15
:>A'B'=w=93,75cm

AB = 93,75 + 12,5 = 106,25cm.

Trudng hdp dong dang thi hai

32

72

Trén indt canh clia mot goc K0y (K0y » 180%), dat cdc doan thing
OA = 5e¢m, OB = 16cm. Trén canh thd hai cla géc d6, dat cde doan
thdng OC = 8cm, OD = 10cm.
a) Ching minh hai tam gide OCB va OAD ddng dang.
b) Goi giao diém cla cdc canh AD va BC 1a I. Chiing minh ring hai
tam gidc IAB va ICD c6 cdc géc bing nhau tirng déi mot.
Giai
a) Hai tam gidc OAD va OCB ¢6 hai cap canh ti 1é :
OA 5 10 OD
OC 8 16 OB
va géc O tao bdi cdc cap canh dé 1a gée
chung; theo dinh li 2, AOAD «» AOCB.
b) Hai tam gidc ICD va IAB c6:

CID = AIB (d6i dinh)
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CDI = ABI (vi AOAD «» AOCB, hai géc tuong ing béing nhau)
va ICD = 180° — (CID + CDI) = 180° - (ATB + ABI) = TAB
Ching minh ring néu tam gidc A'B'C' dong dang véi tam gidc ABC

theo ti s6 k thi ti s6 ciia hai trung tuyén tuong ng cia hai tam giac
dé6 ciing bang k.

Giai
Gia st AA'B'C' «» AABC.
A'M' va AM la cdc dudng trung A
tuyén tuong dng. A
Ti s6 dong dang cta hai tam gidc .
A'B'C' va ABC la m N
A'B'_B'C' _, B M ¢ B M C
AB  BC
Xét hai tam giac AB'M' va ABM c¢6 :
Loy
BM _3°C B'C'_AB & P
BM —%BC BC AB
Theo dinh li 2, AAB'M' «» AABM. T d6 ta cé :
Sl R =k (dpem).
AM AB

Dung tam gi4de ABC cho biét goc A = 60°, ti s % =% va dudng
cao AH = 6cm.
Giai

Dung géc x’ﬁ} = 60°.
Trén canh Ax 14y diém B' sao cho
AB' = 8cm, trén canh Ay 14y diém C'
sao cho AC' = 10cm.
Dung tia AH' | B'C'. Trén tia AH'
1ay diém H sao cho AH = 6em. Qua
H ké dudng thing song song véi A "
B'C' cit Ax tai B va Ay tai C. Tam c c
gidc ABC la tam gidc can dung.
Chitng minh : Vi BC // B'C' nén AH' L B'C' suy ra AH 1 BC.
AH = m 1a dudng cao cia AABC. Ngoai ra, theo dinh li Ta-let ta c6

AB AC AB AB' 4

—— T —— = —_— = .
AB' AC’ AC AC' 5

73

http://tieulun.hopto.org



Truong hop dong dang thyd ba

35

36

37

74

Ching minh ring néu tam gidc A'B'C' dong dang v6i tam gide ABC
theo ti s k thi ti s6 cha hai dudng phan gidc trong tuong Ung clha
chiing ciing bang k.

Giai

Gia st AAB'C' «» AABC, AD', AD la

A
cidc dudng phan gidc tuong dng. Xét
cdc tam gidac A'B'D' va ABD ¢6 : A
i vl N
2 B D ¢ B D C

B'=8 (Vi AAB'C' > AABCnén A'=A, B8'=8)
Do d6 AA'B'D' «» AABD (trudng hgp thit ba)

Suy ra : L 5 AB =k (dpcm).
AD AB
Tinh d6 dai x cGa doan thidng BD A 125 B

trong hinh (1am tron dén chi s6 thip
phan thd nhat). Biét riang ABCD la
hinh thang (AB // CD); AB = 12,5cm;
CD = 28,501’[‘1; m = [fB\C F D 28,5
Giai
Céc tam gidac ABD va BDC c6
DAB = DBU (gi thiét),
ABD = BDC (so le trong, AB // CD).
Vay AABD «» ABDC, suy ra :
AB BD
—_— T :>
BD DC
= x=BD = 231,25 = 15,2cm.
Hinh bén cho biét EBA = BDC.
a) Hoi trong hinh vé cé bao nhiéu tam gidc vudng ? Hay ké tén céc
tam gidc dé.

b) Cho biét AE = 10cm, AB = 15¢m,
BC = 12cm. Hay tinh do dai cac
doan thfing CD, BE, BD va ED 10
(lam tron dén chi s6 thap phan
thit nhat). A 15 B 12 C

BD? = AB.DC = 12,5 x 18,5
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c) So sanh dién tich tam gidc BDE v6i téng dién tich cia hai tam
gidc AEB va BCD.

Giai
a) Trong tam gidc vuéng BCD ¢6 : BDU + DBC = 90°.
Vi EBA = BDU nén ta c6 : Eﬁ7&+D/§C=90°,
suy ra : EBD = 180° - (EBA + DBU) = 90°

Véay AEBC la tam gidc vuéng tai B. Ngoai ra theo hinh da cho ta
con c6 cac tam gidc vudbng EAB va DCB. Trong hinh c6 cad thay
ba tam gidc vudng.

b) AEAB ~ ABCD nén :

EA AB CD = AB.BC _ 15.12

—_—
BC CD EA 10
Theo dinh 1i Pi-ta-go :

BE = VAE? + AB? = V100 + 225 ~ 18,0cm
BD = YyBC? + CD? =122 +18% ~ 21 6cm

ED = VBE? + BD2 = /3251 468 ~ 28,2cm

¢) Sppg = %BE.BD =18 ¥ 21,6 : 2'~'194,4cm?

=18cm

B Bies %[10 x 15 + 12 x 18] = 188em”® < Bupg.

Tinh cdc d6 dai x, y ctia cdc doan
thing trong hinh bén.

Giai
Tur hinh vé ta thdy AB // DE, do d6
ACAB ~ ACED.
Ti s6 dong dang :
K = CA CB AB
" CE CD DE

3_1
6 2
Suy ra : x=CB=-1-CD=Z
2 4
y = CE = 2CA = 4.
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1)

2)

76

Cho hinh thang ABCD (AB // CD). Goi O 1a giao diém cta hai
dudng chéo AC va BD.

a) Ching minh rdng OA.OD = OB.OC

b) Pudng thidng qua O vudng géc v61 AB va CD theo thd tu tai H

va K. Ching minh ring on = ﬁ
OK CD
Giai
a) AOAB < AOCD (vi AOB = COD;0AB = OCD)
Dods: 22-92 _,  0a0OD=0BOC
OC OD
b) D& thdy AOHA <> AOKC, do d6 : A H B
OH AH
= Em (1)
OK KC
Ta cang ¢c6 AOHB «» AOKD, do dé :
ot _BB (2) D R C
OK KD

Tu (1) va(2) suyra:

OH AH HB AH+HB AB

OK KC KD CK+KD CD

(theo tinh chat cha day ti s6 bang nhau)

OH AB

OK CD’

Cho tam gidc ABC trong d6 AB = 15cm, AC = 20cm. Trén hai canh

AB va AC lan lugt 14y hai diém D va E sao cho AD = 8cm, AE = 6cm.

Hai tam gidc ABC va ADE c6 dong dang véi nhau khéng ? Vi sao ?
Giai :

Vay

AADE «» AACB vi A chung
AE 6 8 AD
AB 15 20 AC
(trudng hop déng dang taw hai)

LUYEN TAP 2

Tim cac dau hiéu dé nhan biét hai tam gidc cAn dong dang.
Giai

T ba trudng hop dong dang cia tam gidc thudng suy ra cac trudng
hop ddng dang cia tam gidac cAn nhu sau :
Hai tam gidc can dong dang néu canh bén va ddy cia tam gidc nay
ti 18 véi canh bén va ddy cia tam gidc kia.
Hai tam gidc can dong dang néu ching c¢6 géc ¢ dinh bang nhau
hoac mot géc ¢ ddy tuong ing bing nhau.
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So sanh céc trudng hop dong dang chia tam gidc véi céc trudng hop

b&ng nhau cha tam gidc (néu lén nhitng diém giong nhau va khéac nhau).

Giai

AA'B'C' «» AABC néu :

AA'B'C' = AABC néu :

1) Hai canh cia AA'B'C' ¢ l¢ v6i | 1) Hai canh cia AA'B'C' bdng hai
hai canh caa AABC va cdc géc canh cia AABC va céc géc tao
tao bdi cdc cidp canh dé bang béi cac ciap canh d6 biang nhau
nhau

AB _AC 4 _a AB = AB, AC = AC, A'=A&
AB  AC ’
2) Néu hai géc cia AA'B'C' lan | 2) Hai géc cia AA'B'C' bang hai
lugt bing hai géc caa AABC géc tuong dng cha tam gidc
ABC va cdac canh ké véi hai cdp
goc dé bdng nhau.
A'=R, B'=8 A=A, B'=B, AB' = AB

3) Néu ba canh cha AA'B'C' ¢t lé¢ | 3) Néu ba canh cia AAB'C' bdng

vd1 ba canh caa AABC ba canh caa AABC
A'B' _A'C'_B'C A'B' = AB; AC' = AC; B'C' = BC
AB AC  BC
43 | Cho hinh binh hanh ABCD e¢6 d6dai cdc canh 1a AB = 12cm,

BC = 7cm. Trén canh AB ldy mot diém E sao cho AE = 8cm. Pudng

thang DE cdt canh CB kéo dai tai

a) Trong hinh vé da cho c¢é bao
nhiéu cip tam gidc dong dang
véi nhau ? Hay viét cdc cap
tam gidc dong dang theo céc
dinh tuong ung.

b) Tinh do dai cdc doan thiang EF

Giai

a) Céc cap tam gidc dong dang :

F.

F

B

D C
va BF, biét ring DE = 10cm.

AFEB «» AFDC; AFEB v ADEA; AFDC «» ADEA

EF FB EB

ED DA EA

Thay ED = 10cm, EA = 8cm, DA = BC = 7em (vi hinh binh hanh)

b) Ta ¢c6 : AEFB «» AEDA, do d6
ta dugc :
EF FB 4
—_—— = — —
10 7 8

EF = 5cm;

BF = 3,5cm.
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44 | Cho tam gidc ABC cé cdc canh AB = 24cm, AC = 28cm. Tia phéan

gidc cta géc A cdt canh BC tai D. Goi M, N theo tht tu 1a hinh
chiéu ctia B va C trén duong thidng AD.

a) Tinh ti sO 8M
CN

b) Ching minh réng i —DM
AN DN
Giai

a) AABM « AACN (vi A; =A&,: 8 =R)
L BM_AB 24 6
CN AC 28 7
b) ABMD « ACND (vi BDM = CDN; M = R) cho nén

BM DM A

CN DN 2
Theo cau a) AABM «» AACN nén

BM AM

—=— (2)

CN AN 5 M ~

5 IE— ¥

So sdanh (1) va (2) ta 6 : Al DM N

AN DN

45| Hai tam gidc ABCva DEF c6 A=0D, B=£, AB = 8cm, BC = 10cm,

DE = 6ecm. Tinh d9 dai cdc canh AC, DF va EF, biét ring canh AC
dai hon canh DF 1a 3em.

Giai
Tacé: AABC«» ADEF(vi A=D, B=E)
do do6 : Ezﬁzﬁ
DE DF &6
A
D
8 6
B 10 G E F
AC_DF:8_6 hay ....,?_:—2- =5 DF:QCIﬂ,AC:chm
DF DF 6
B_C:.S_ hay 10 :-§ = EF=-6—0=7,501T1.
EF 6 EF 6 8
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6. Ciic leriong hgfe ding dang ciia tam gide v1ing

TOM TAT KIEN THUC

1. Déu hiéu nhén biét hai tam gidc vuéng déng dang

Hai tam gidc vubng dong dang néu :

a) Tam gidc vudng nay cé6 mét gée nhon bing géc nhon cia tam gidc
vubng kia.

b) Tam gidc vudng nay cé hai canh géc vudng ti lg véi hai canh goc
vubng cua tam gide vubng kia.

¢) Canh huyén va mét canh géc vubng cia tam gidc vubng nay ti 1
v6i canh huyén va canh géc vudng ctia tam gidc vudng kia.

Ap dung

Pinh li 1. Ti s6 hai duong cao tuong ting cia hai tam gidc dong dang

bing ti s6 déng dang.

A
/Is\ /A[:X
B H C B’ H ¢

GT | 4AA'B'C’ <> 4ABC

AH A'B" _ AC B'C

AH AB AC BC

Dinh li 2. Ti s6 dién tich ciia hai tam gide dong dang bang binh
phuong ti s6 dong dang.

Af
/A\ /\
B C B G’

GT | AA'B'C’ > AABC ti s6 k

m|

46

. | Same _ [A’B’]‘? _ [A’C']g _ (B’C’T _ 2
Sanc AB AC BC
. . E
BAI TAP D
Trén hinh bén hay chi ra cac tam F
gidc ddng dang. Viét cac tam gidc nay
theo thd tu céc dinh tuong dng va
gidi thich vi sao ching dong dang ? & B C
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48

80

Giai
Ta c¢6 :
AABE <> AADC vi céc tam gidc vudng c6 géc nhon A chung
AABE <> AFDE vi ¢6 cung géc nhon B
AABE « AFBC vi FAB = CFB (cung phu véi géc FCB)
AADC <> AFBC vi ¢6 cung géc €
AADC <> AFDE c¢6 DEF = DCA (cung phu véi géc A)
ADFE < ABFC vi DFE = BFC (ddi dinh).
Tam gide ABC c¢6 dd dai cdc canh la 3cm, 4cm, S5cm. Tam gidc
A'B'C' déng dang véi tam gidc ABC va c6 dién tich 1a 54cm® Tinh
do dai cac canh cua tam gidc AB'C'.
Giai
Gia st tam gidc ABC ¢6 AB = 3cm, AC = 4cm, BC = 5em.
Do 3%+4?=5% ticla AB®+ AC®=BC?
Theo dinh li Pi-ta-go ddo, tam gidc ABC vudng tai A.
Dién tich tam gidc ABC la : \

Sasc = %AB.AC :%3.4 - 6cm?

4 5
Ti s6 dién tich hai tam gidc 12 :
K2 = Same 91
Sasc 6 A 3 B

Vay ti s6 dong dang caa tam gidc A'B'C' va ABC la k = J9 = 3. Suy
ra d6 dai cdc canh tam gidc A'B'C' 1a : 9cm, 12cm, 15cm.
Béng cua mot cot dién trén mat dat c6 do dai 1a 4,5m. Cung thoi
diém d6, mot thanh sdt cAm vudng géc véi mat dat cao 2,1m va ¢
béng dai 0,6m. Tinh chiéu cao cia cot dién.
Giai
Gia st cot dién AB vudng géc v6i mat dat
¢6 bong trén mat dat AC = 4,5m. Thanh
sdt DE = 2,1m ¢6 béng DF = 0,6m. Vi BC B
va EF déu ]a hinh anh cda tia ning mat
troi nén BC // EF, suy ra :

AABC «» ADEF, do dé L )
DE DF
: 4,5.
=5 A8 = bl = ’5 2,] = 15,75[11 A C PBF

DF 0,6

Vay chiéu cao c¢ot dién 1a : 15,75m.
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50

LUYEN TAP

J hinh bén, tam gidec ABC vudéng & A

va c6 dudng cao AH.

a) Trong hinh vé c¢6 bao nhiéu cap tam
gidc dong dang v6i nhau ? (Hay chi
ro ting cip tam gidc dong dang va
viét theo cdc dinh tuong Ung). B H C

b) Cho biét AB = 12,45cm; AC = 20,50cm. Tinh do dai céc doan
thing BC, AH, BH va CH.

Giai

a) Céc cap tam gidc dong dang c6 trong hinh vé :
AABH <> ACBA (céc tam gidc vuéng c6 cing géc B)
AACH «» ABCA (céc tam gidc vudng c6 cung géc C)
AABH «> ACAH (c6 ABH = HAU vi cung phu géc €)

b) Vi AABH «» ACBA ta c6 :

2
AB_AH_BH AH=A§§C- pi - AB

12,4 20,5

BC AC BA ’ BC
Thay AB = 12,45cm; AC = 20,50cm; BC = JAB? + AC? ~ 23,98cm
_ 12,45.20,50 _ ——
23,98
2 2
BH = i = L ~6,46cm
BC 23,98

CH = BC - BH = 23,98 — 6,46 ~ 17,62cm.
Béng cia mot ong khéi nha mdy trén mat dat
c6 do dai bang 36,9m. Cung thyi diém d6, mot
thanh sit cao 2,1m cdm vudng géc véi mat dat
¢6 béng dai 1,62m. Tinh chiéu cao cia 6ng khéi.
Giai

Lam tuong tu nhu trong bai 48. Chiéu cao

ong khoi 12 d6 dai canh géc vudng AB, béng

ctia ong khéi 1a do dai canh géc vuong AC =

36,9m.

D5 dai thanh sit 1a do dai canh géc vudong DE = 2,1m. D¢ dai

béng thanh st 1a do dai canh géc vuong DF = 1,62m.

A C

AABC % ADER, dod6 So s
DE DF
_  ap.DEAC 21369 ...
DF 1,62

Vay chiéu cao dng khéi 1a 47,83m.
81
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53

82

Chéan dudng cao AH cia tam gidc vuong ABC chia canh huyén BC
thanh hai doan thing c6 do dai 25cm va 36ecm. Tinh chu vi va dién
tich ctia tam gidc vuéng dé.

Giai
AABH <« ACAH vi BAH = ACH (cung phu véi géc B), do d6 :

BH _SHH AH? = BH.CH = 25 x 36
CH AH A
= AH = y25.36 =30cm
Theo dinh li Pi-ta-go :

AB = YAH? + BH? =~ 39,05cm B 25 H 36 )

AC = YAH? + CH? =~ 46,86cm

Chu vi tam giéc : 2p = 39,05 + 46,86 + 61 = 146,91cm
Dién tich tam gidc : = %AH.BC = %30.61 = 915cm?.

Cho mo6t tam gidc vudng trong dé canh huyén dai 20cm va mot
canh géc vudng dai 12cm. Tinh d6 dai hinh chiéu canh géc vudng
kia trén canh huyén.

Giai i
Theo dinh li Pi-ta-go : AC? + AB% = BC?
= AC = vBC? - AB? = J400-144 = 16cm 12
Ta lai ¢6 :
B ~<~._H__ ____---0C
AAHC «» ABAC (vi géc € chung) T30
2

Dolsy il . geaBE 258 joeus

AC BC BC 20

Vay hinh chiéu cda AC trén canh huyén 1a HC = 12,8cm.
$7. ‘V/a'g; ding e 16 ctia lam glic {ﬁ%y r/()my

Mbt ngudi do chiéu cao clia mdt cdy nhd mét coc chon xudng dat,
coc cao 2m va dat xa cay 15m. Sau khi nguti ay lui ra xa cédch coc
0,8m thi nguti dy nhin thdy diu coc va dinh cay cing n¥m trén
mot dudng théng. Héi cAy cao bao nhiéu, biét riing khodng céch tif
chan dén mit ngudi 4y 1a 1,6m.
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Giai
Céac vi tri cia cdy CC', coc BB/,
ngudi do AA' duge vé thanh so
dé nhu hinh bén. Tir A 13 mit
ngudi do ké dudng thing song
song v6i mat dat cdt coc BB’

NA
tai D va cay CC' tai E. Ta cé 1,6
AADB «» AAEC, do d6 : 0,8 A
_@:E — CE = AE.BD (1)
AE CE

Thay AE =AD + DE =0,8 + 15 = 15,8m;
BD=BB'-DB'=2-16=04m; AD=0,8m
ta dugc: CE = li’i%=7,9m
0,8
Chiéu cao cia cay la :
CC=CE+EC' =79 +1,6 =9,5m.

Pé do khodng céch giita hai dia

diém A va B, trong d6 B khong t6i A

duge, nguoi ta tién hanh do va tinh

khoang cach AB nhu hinh bén : n

AB // DF; AD' = m; DC =n; DF = a.

a) Em hay néi ro cdch do nhuthé ndo? |

b) Tinh d6 dai x caa khodng cdch AB.

Giai .

a) Chon trén mit dat diém C sao cho CA L AB. Trén doan CB
chon diém F. Tt F tim diém D trén CA sao cho FD L CA. Po céc
doan thidng CD = n, DA = m va DF = a.

~ b) Bé tinh dp dai x ta si dung ti 1 thic cia tam gidc dong dang.

£ A
DF DC

= x = AB =

AABC «» ADFC =

ACDF (m+n)a

DC  n
Hinh dudi diy mé ta dung cu do bé day ciia mot s loai sdn phdm.
Dung cu nay gom thuéc AC duge chia dén 0,lmm va gén véi mot
ban kim loai hinh tam gidac ABD, khodng c4ch BC = 10mm.

D B

—

A///E_,-ﬁ

LR L LR R LR LR RN LT L L LR R R LR

0 1 2 3 4 5 6 7 8 9 10j
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Muén do bé day cta vat, ta kep vat vao giira hai ban kim loai va
thuée (ddy cha vat 4p vao bé mat cia thuée AC).
Khi dé, trén thuée AC ta doc duge "bé day" d cta vat (trén hinh vé
ta c6 d = 5,5mm).
Hay chi rd dinh li ndo cta hinh hoc 1 co s& dé ghi cac vach trén
thuéc AC (d € 10mm).

Giai
Trén hinh vé so do dung cu do, ta thiy tam gidc vuong ABC va tam
gidc dinh A v6i mot canh gidi han béi vat cdn do bé day 12 hai tam
gidc dong dang. Bé day d cha vat va khoang cdch tir vat dén dinh
A va céc do dai BC va AC 1a cdc doan thing ti 16. Do d6, thay cho
viéc do bé day cla vat trén thuéc chia cia doan BC, ta do do dai
khodng céch tir vat dén d4u mit A cta thang chia.

ON TAP CHUONG 111

A. CAU HOI

84

1,

Phat biéu va viét ti 1& thdc biéu thi hai doan thing AB va CD ti la
v6i hai doan thdng A'B' va C'D'.
Tra loi
Hai doan thdng AB va CG goi la ti 18 v6i hai doan thing A'B' va
C'D' néu c6 ti 1é thie: £ = Alg= hay i = L
OB\ _ClD* A'B' C'D'
Phat bi€u, vé hinh, ghi gid thigt va két ludn cta dinh Ii Ta-1ét
trong tam gidc.
Tra loi: Dinh li Ta-lét:
Néu mot dudng thdng song song véi mét
canh cia tam gidc va cdt hai canh con lai thi /\
B C'

né dinh ra trén hai canh d6 nhitng doan hing

tuong dng ti lé.
GT | AABC; B'C'//BC; (B'e AB; C'e AC)

KT | AB' AC' AB' AC' B'B_C'C
AB AC’'B'B C'C’AB AC e C
Phét biéu, vé hinh, ghi gid thiét va két luan cta dinh 1i Ta-16t dao:
Tra loi: Pinh li Ta-lét ddo:

Néu mot dudng théng cit hai canh ctia mot
tam gidc va dinh ra trén hai canh nay nhiing
doan thing tuong dng ti 18 thi duéng thing d6

Bl Cl
song song v6i canh cdn lai cia tam gi4c.
GT AB' AC' Z \
B C

A

AABC; B'e AB; C'e AC; —=—=
B'B C'C

KT | B'C'//BC

http://tieulun.hopto.org



. Phat biéu, vé hinh, ghi gia thiét va két ludn hé qua cta dinh li Ta-lét:
Tra loi: Hé qua dinh li Ta-lét:

-Né&u mot dudng thdng cit hai canh cda
mot tam gidc va song song v6i canh con lai

thi n6 tao thanh modt tam gidc méi c6 ba B C .
canh tuong Ung ti 1é v6i ba canh cia tam gidc
da cho. / \
GT | AABC; B'C//BC; (B'e AB; C' € AC) B
KT | AB' AC' BC C
AB AC BC

Chi# y: Hé qua trén van dung cho trudng hop dudng thing a song
song vdi mot canh cha tam gidc va cit phan kéo dii ctia hai canh
con lai.
. Phat biéu dinh li vé tinh chit cha dudng phéin gidc trong cia tam
gidc (vé hinh, ghi gia thiét va két luén). x
Tra loi: Dinh li:

Trong tam gidc, dudng phdn gidc trong cta
mot gbéc chia canh d6i dién thanh hai doan
thing ti 1é v6i hai canh ké bén doan thing ay.

GT { AABC; AD la phan gidc gée A (D € BC)

KT ‘ DB AB
DG AC B D €
Ch# y: Pinh li vAn ding vé6i tia phédn gidc ngoai.
. Phat biéi dinh nghia hai tam gidc dong dang.
Tra 18i: Tam gidc A'B'C' goi 1a dong dang véi tam gidc ABC néu:
AN A AN AN ~
A=AB=BC=C
AB  BC CA
AB BC CA
Chut ¥: Ta c6 thé ph4t biéu gon hon:

"Hai tam gi4dc déng dang véi nhau khi ching ¢6 cdc gbc tuong
ing bing nhau va cédc canh tuong (ng ti 1& véi nhau".

. Phéat biéu dinh 1li vé dudng thidng song song véi modt canh clia tam
gidc va cit hai canh (hoic phan kéo dai cta hai canh) con lai.
Tra loi: Dinh li:

"Né&u mot dudng thdng cdt hai canh cla tam gidc va song song
v6i canh con lai thi né tao thanh mét tam gidc méi dong dang véi
tam gidc da cho”.

. Phat biéu dinh 1i vé ba trudng hgp déng dang cha hai tam gidc:
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Tra loi:

* Truong hop dong dang thit nhét:

Néu ba canh clGa tam gidc nay ti 1& v6i ba canh cia tam gidc kia thi
hai tam gidc déng dang.

* Truong hop déng dang thit hai:

Néu hai canh cla tam gidc nay ti 1& v6i hai canh cia tam gidc
kia va hai géc tao bdi cdc cip canh d6 bang nhau, thi hai tam gidc
dong dang.

* Truong hop déng dang thi ba:

Néu hai goc ciua tam gidc nay lan lugt biing hai géc cia tam gidc

kia thi hai tam gidc d6 dong dang.

9. Phéat biéu dinh li vé trudng hop déng dang dic biét cha hai tam
gidc vudng (trudng hgp canh huyén va mét canh géc vudng).
Tra loi:

Néu canh huyén va mot canh géc vudng cia tam gidc vuéng nay
ti 1&é véi canh huyén va canh géc vudéng cia tam gidc vudbng kia thi
hai tam gidc vudng d6 dong dang.

B. BAI TAP
56 | X4c dinh ti s6 clia hai doan thdng AB va CD trong cac trudng hop sau:
a) AB = 5cm, CD = 15cm. c) AB = 5.CD.
b) AB = 45dm, CD = 150cm.
Giai
5 AB 5 1
CD 15 3
b) Déi céc s6 do cac doan thang theo cung mé6t don vi do ta c6:
AB _ 450 _
CD 150
¢) Dung doan thing CD la don vi do ta cé: s = il =
CD 1(CD)
57 | Cho tam giac ABC (AB < AC). Ve dutng cao AH, dudng phan giac AD,
dutng trung tuyén AM. C6 nhan xét gi vé vi tri cia ba diém H, D, M.
Giai
Theo tinh chat cha dudng phan gidc trong mot tam gidc. Céac doan
thang BD va CD ti 1é véi AB va AC ma AB < AC nen BD < CD suy
ra D ndm trén doan thang BM (vi BM = MC).
a) Truong hop B < 90°
Xét cac tam giac vuong ABH va ACH ta thay:
B’KH o B = 900,
CAH -+ C = 90°.
B H DM C
86
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Vi AC>ABnén B> €.
suyrammmq,aﬁm%,

do d6 AH nam trong géc BAD (vi BAD = DAC =%).

Tit cdc diéu ching minh trén ta thdy tia AD n3m trong géc
HAM hay D nim giita H va M.

b) Truong hgp B > 90° ta ciing c¢6 k&t qua D niim giita H va M.

Cho tam giac can ABC (AB = AC), vé dudng cao BH va dudng cao CK.

a) Chitng minh BK = CH.

b) Ching minh KH // BC.

c) Cho biét BC = a, AB = AC = b. Tinh d6 dai doan thing HK.

Giai

a) ABKC = ACHB (canh huyén BC chung, KBC = FICB vi AABC
cdn dinh A). Do d6 BH = CK.

b) Tac6: AB = AC, BK = CH (vi ABKC = ACHB).
Suy ra AK = AH. C4c tam gidc can AKH

va ABC c6 goéc dinh chung nén ching H
dong dang. 9
Do d6 mzﬁC.SuyraKH//BC. i
c¢) Ké dutng cao Al ctia tam gide ABC. B I C
Vi tam gidc ABC cén nén AI dong thoi 1a trung tuyén va
BI=CI= 2,
2

Hai tam gidc dong dang : AABI «» ACBK (tam gidc vudng c6
chung géc nhon B) nén

a
a.— 2
Bl AB ., pgg_BCBI "3 a
BK CB AB b 2b
Ta da c¢6 : AABC » AAKH nén
AK KH

’ 2
Thayvéo(1)v61BC=a,AK=AB—BK=b—-ggtaduqc:
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Hinh thang ABCD (AB // CD) c¢6 cdc dudng chéo AC va BD cit
nhau tai O, hai canh bén AD va BC cdt nhau tai K. Ching minh
rang OK di qua trung diém cua cac canh AB va CD.

Giai
Goi giao diém ctia dudng thang OK v6i AB va CD theo thi tu 1a E
va F. Qua O ké duong théng song song véi AB. Puong thidng nay
cit AD tai M, cit BC tai N.
Theo két qua bai 20 ta ¢c6 OM = ON. Dé thay :
AKAE «» AKMO, do d6

AE KE A
= (1)
OM KO

AKEB «» AKON, do dé
. (2) A E__\B
ON KO

So sanh (1) va (2) ta dugc : m
AE EB

OM _ON (3) D 3 G
Tu (3), do OM = ON ta dugc AE = EB, nghia 1a KO di qua trung
diém E cta AB.
Chitng minh tuong tu véi céc edp tam gidc dong dang KMO va
KDF, KON va KFC ta duogc F 12 trung diém ctaa CD.
Cho tam gidc vuong ABC, A = 90°, €& = 30° va duong phan gidc
BD (D thudc canh AC).

a) Tinh ti s0

b) Cho biét do dai AB = 12,5cm, hay tinh chu vi va dién tich cda
tam gidac ABC.
Giai
a) Ké trung tuyén AM, theo tinh chat cia dudng trung tuyén tam

; o " : BC
gidc vudng tng v@i canh huyén, ta ¢c6 AM = BM = -

Vi € = 30° nén B = 60° do dé tam gidc ABM la tam giac déu

vé.AB:BM:%.

Theo tinh chat cua dudng phan giac

|
D AB FEF 1

CD BC BC 2
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b) Tac6 BC =2AB =2 x 12,5 = 25cm.
AC = YyBC? - AB? = \25% —~12,5® ~ 21,65cm.

Chu vi tam giéc :
2p = 12,5 + 25 + 21,65 ~ 59,15cm.
Dién tich tam giédc :

S = —lz—AB‘AC :%12,5 x 21,65 ~ 135,31 cm?®.

T gidac ABCD ¢6 AB = 4ecm, BC = 20cm, CD = 25¢cm, DA = 8cm,

dudng chéo BD = 10cm.

a) Néu cach vé ta gidc ABCD ¢6 kich thuée da cho & trén.

b) Cac tam giac ABD va BDC c6 dong dang véi nhau khong ? Vi sao ?

¢) Ching minh rang AB // CD.

Giai

a) Ta c6 thé vé tam gidc BDC réi vé tam giac ABD hoac nguge lai.
Céch lam nhu sau :
Dung doan CD = 25ecm. Ve
dutng tron (C, 20cm) va dudng
tron (D, 10cm) cdc dudng tron
cdt nhau tai B. V& dudng tron
(B, 4em) va duong tron (D,
8cm) cac dudng tron nay cit

nhau tai A. T& gidc ABCD
thoa man dé bai.

Ghi chi : M6i 14n vé hai dudng tron nhu néu trén, ching cit
nhau tai hai diém. Trong hai giao diém ta 14y mét giao diém nao
dé cang duge.

b) Xét cdc tam gidc ABD va BDC ta thay :

AB 4 8 AD  AB 4 10 _ BD
BD 10 20 BC ' BD 10 25 CD
AB AD BD

Suy ra = =
BD BC CD

Vay AABD «» ABDC (trudng hop déng dang thit nhat).
c¢) Do AABD «» ABDC nén ABD = BDU suy ra AB // CD.
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Chuong IV
HINH LANG TRU DUNG. HiNH CHOP DEU

7, §2. Henk ﬁ(}'/r cloi? nhil

@rﬂ?ﬂ/y /ﬁa‘r?ﬂ(y, mal /vﬁ(fm(y dong song
TOM TAT KIEN THUC
1. Hinh hop ch@ nhat B
e Hinh hop chiz nhdt la hinh khéng gian
c6 6 mat la nhing hinh ch@ nhdt. Cac
dinh cdc canh cua cde hinh ch@ nhdt A
nay goi la cdc dinh, cdc eanh cia hinh
hép chit nhat.
Mot hinh hép chit nhat ¢ 8 dinh, 12 canh.
e Hai mdgt ciia mét hinh hép chi nhdt khéng cé CQUII}L chung, goi la
hai mat déi dién (c6 ba cdp mdt déi dién).

E

Q

cac mdt con lgi la cdc mdt bén. Vi du
trong hinh bén, néu ADHE va BCGF la
hai day thi cac mat ABCD, CDHG, FGHE,
ABFE la cac mdgt bén.

2. Hinh lap phuong la mét hinh hop chit Atlez” ,
nhat c¢6 6 mdt la cac hinh vuéng bang nhau. D

e Chon mot cdp mdt déi dién lam hai day, B
I
I
|
]
]

B o

3. Hai duong thang song song trong khong gian

e Néu mét duong thdng cé hai diém (phdn biét) thude mét mdt
phdng thi moi diém khdc cia duong thing déu thuéc mgt phdng
do. Khi dé ta bdo dudng thdng nam trong mdt phdng.

e Trong khong gian hai duing thang song song véi nhau néu :
a) Chiing nam trong cung mét mat phdng.
b) Chiung khéng cé diém chung.

¢ Hai duong thang phédn biét cung song song véi duong thdng thi ba
thi ching song song véi nhau.
Vidu : Trong hinh trén AB//CD; GH/CD = AB/ GH.

e Trong khéng gian, cho hai dusng thdang phdn biét thi chiing cé thé:
a) cdt nhau.
b) song song vdi nhau.
¢) khéng cung ndm trong mét mdt phdng nao.
(Cac truong hop a) va b) hai dudng thdng cing nam trong mot mét phéing)
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4. Duong thang song song vdi mdt phding

Vi du : Trong hinh hép chi nhit ABCDEFGH, mdt phdng EFGH
chita duong thdng EF. Puong thdng AB khéng thuéc mdt phdng
EFGH va AB /| EF. Khi dé ta bdo duong thdng AB song song vdi
mdt phdng EFGH va ki hiéu AB // mp (EFGH).

Nhu vay, mot duong thdang a // mp (P) néu mp (P) chita duong thdng b,
b/ a.

. Hai mdt phdng song song

Vi du : Trén hinh hép ciit nhit ABCDEFGH, mdgt phdng ADHE
chita hai duong thdng giao nhau AD va AE, mdt phdng BCGF chita
hai duong thdng giao nhau BC va BF va AD // BC, AE // BF. Khi
dé ta néi hai mdt phdng ADHE va BCGF song song véi nhau, ki
hiéu : mp (ADHE) // mp (BCGF).

BAI TAP
Hay ké tén nhitng canh bing nhau cta
hinh hop chit nhat ABCD.MNPQ.
Giai D
Hinh hép chit nhdt ABCDMNPQ c6 cédc
nhém canh bing nhau nhu sau : P

e AB =CD = MN = PQ. Q P
e AD = BC = PN = MQ.

e AM = BN =CP = DQ.

ABCD.A;B;C,D; la mét hinh hop chit nhat.

a) Néu O 1a treng diém cha doan K '
B

CB; thi O c¢6 1a diém thudc doan D :
BC; hay khong ? :
b) K 14 diém thudc canh CD, liéu K oo 1
c6 thé 1a diém thudc canh BB, D, o
hay khong ?

Giai
a) Do BCC;B; 1a hinh chit nhat nén trung diém O cta dudng chéo
CB; dong thoi 14 trung diém cta dudng chéo BCy, tite 1a O € BC,.
b) K khong thé la diém thudc canh BB; do CD va BB, khéng thé
¢6 diém chung.

Céc kich thudc ctia hinh hép chix ? B

nhat ABCD.A,B,C,D; 1a : DC = 5cm, i C

CB = 4em, BB, = 8cm. Hbi do dai DC, g L

va CB; 12 bao nhiéu xentimet ? e :
D, C
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Giai
a) Tam giac DCC, la tam gidc vudng.
Theo dinh li Pi-ta-go ta c6 :
DC, = DC? + CC? = y5? + 3% = 5,83cm
(vi CC; = BB; = 3cm).
b) Tuong tu nhu trén, ta cé :
CB; = BC? + BB? = 4% + 3% = 5em.

4| Xem hinh a), cAc mii tén huéng din cdch ghép cédc canh vdi nhau
dé€ c6 duge mot hinh lap phuong.

[ AN

NI

a) b)
Hay dién thém vao hinh b) cdc mai tén nhu vay.
Giai

e,

L/

5| Nguti ta to dam nhiing canh song song va bang nhau cia mdt hinh hop
chit nhat nhu & hinh a). Hay thuc hién diéu d6 doi véi hinh b) va c).

B C B C B C
:B, :B, :B,
/! _______ C! !/I ________ ok ,/l _______ ok
A 7 D A ,,/ D A //, D
V4 o i
A D’ A D’ A D’
a) b) c)
Giai
B & B C
| |
lyyt ]
/)& A C /JB ______ c’
AL— 4 A= D
A Dl' A Dl
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a) T6 hinh b) cdc canh song song va bing nhau
AD =BC =B'C'= AD.

b) T6 hinh c) c4c canh song song va biéng nhau
AA' = BB' = CC' = DD

ABCD.A;B,C;D; 1a m6t hinh lap phuong

(xem hinh bén). Quan sat hinh va cho biét :

a) Nhitng canh nao scag song v6i canh C,C ? A L--_B

-
-

e

D,

b) Nhitng canh nao song song véi A;D; ? G
Ghi chiu : Hai canh song song cia hinh hop chit nhat nhung khong
ndm trong mdt mat cia hinh hdp goi 1a hai canh d6i dién. Vi du
CD va A;B,.
Giai
a) Cac canh song song véi C,C la BB, A;A va D,D.
b) Nhitng canh song song v6i A;D; 1a B,C,, BC va AD.
Mot cian phong dai 4,5m, rong
3,7m va cao 3,0m. o1
Ngudi ta mudn quét voi tran nha
va bdn bidc tudng. Biét rdng tong
dién tich céc cira 1a 5,8m® Hay | Dj
tinh dién tich cAn quét véi. i
Giai

4,5m

R S,

Dién tich tran nha :
S, = 4,5 x 3,7 = 16,65 m*
Dién tich mét mit cdc bic tudbng cla cin phong :
Sy = (4,5 +3,7) x 2 x 3 =492 m®
Dién tich cadn quét vdi can phong (da triu dién tich céc cla) 1a :
S=8;+8S;- 5,80 = 16,65 + 49,20 — 5,80 = 60,05 m”.
Hinh bén duéi vé mdt phdong §. Quan sat P g
hinh va gidi thich tai sao :
a) Pudng thdng b song song véi mp (P) ? Z ﬂj - b
b) Pudng théng p song song vdi san nha ? q
Giai
a) Puong thing b song song vdi dudng thdng a, ma dudng thing a
nam trong mat phdng P. Vay b // mp (P).

b) Pudng thing p song song véi dudng thing q, ma dudng thing q
nam trong mat phdng san nha. Viy p song song v6i san nha.
Hinh hop chit nhat ABCD.EFGH c6 canh AB song song véi mat

phang (EFGH).
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a) Hay ké tén cdc canh khédc song
song v6i mat phang (EFGH).

b) Canh CD song song v6i mat phing C
nao cua hinh hop chir nhat ?

¢) Puong thang AH khong song song G
v6i mit phdng (EFGH), hay chi ra
mit phing song song véi dudng
théng dé. H

Giai

a) BC // FG ma FG nam trong mit phing (EFGH).
Vay BC / mp(EFGH),
Tuong tu, CD // GH, GH thuéc mp(EFGH). Vay CD // mp(EFGH).
Cung li do tuong tu ta con c6 AD // mp(EFGH).

b) Canh CD song song v6i mat phidng (EFGH) vi CD / GH ma GH
thuoc (EFGH).
Canh CD ciing song song v6i mit phdng (ABFE) vi dudng théing
AB thuoc mp(ABFE) ma CD // AB.

¢) Ké dudng thdng BG nam trong méat phing BCGF. Ta c¢6 AH / BG.
Vay dudng thing AH song song véi mat phing (BCHG).

$3. 1 liclr éxinr Soinkh /f(?/' chi? nhdil

Licomg lhing, mil fihiing ving gic
TOM TAT KIEN THUC

. Puong thang vuéng goc véi mat phang

goc véi hai duong thdng cdt nhau EG

Duong thdng AE (hinh bén) vudng B C
1
|
1
|

va EI nam trong mdt phdng EGHI ta A D

bao la duong thing AE vubng goc vdi G

mdt phing EGHI, ki hiéu : I pEn el
AE | mp (EGHI). o [

Khi mét duong thang vuéng géc véi mdt phdng thi né vudng géc
vai mot dudong thang nam trong mdt phdng do.

. Hai mdt phang vuéng géc

Khi mét trong hai mdt phdng chita duong thing vuéng géc véi mdt
phdng con lai ta bdo hai mdat phdng vuéng géc véi nhau.

Trong hinh trén, mdt phang ABGE chita duong thdng AE vubng
goéc véi mat phdang EGHI thi hai mat phing ABGE va EGHI vuéng
goc vot nhau. Ta ki hiéu : mp (ABGE) 1. mp (EGHI).
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3.

10

11

Thé tich cua hinh hoép chi nhat D' c'

Néu hinh hép chiz nhdt cé cdc kich : ,

thuée a, b va ¢ (cung don vi do dé A ic o

dai) thi thé tich cia né la : C:

V=ab.c e N '~

Ddc biét, hinh ldp phuong canh a cé v a - B

thé tich la: V = d’.

BAI TAP

1. Gap hinh a) theo cdc nét da chi ra thi ¢6 duge mot hinh hop chir
nhat hay khéng ?

2. Ki hiéu cdc dinh hinh hp gdp duge nhu hinh b).

D C
N g
E F
' a) b)
a) Puong thdng BF vudng gée véi nhitng miat phang nao ?
b) Hai mat phing (AEHD) va (CGHD) vudng géc v6i nhau, vi sao ?
| Giai

Hinh a) gdm 6 hinh chi nhat chia thanh ba cidp hinh chi nhét

bing nhau nén khi gidp theo cdc nét dugec ddnh diau ta dugc mot

hinh hop chir nhat.

a) Pudng thdng BF vudng géc v6i mat phing ABCD (vi BF | AB,
BF | BC ma AB va BC la hai dudng thdng giao nhau nim trong
mit phdng ABCD) va BF vudng géc v6i mit phdng EFGH (vi
BF | EF va BF L FG), cdc dudng thang EF va FG ndm trong
mit phing EFGH va EF va FG giao nhau tai F.

b) mp(AEHD) | mp(CGHD) do mat phdng AEHD chifa dudng thing
AD ma AD 1 CD, AD L DH va cé4c dudng thdng CD va DH niam
tron trong mat phdng CGHD va giao nhau tai D.

a) Tinh cédc kich thu6c cia mot hinh hop chit nhat, biét ring ching

ti1é vé6i 3, 4, 5 va thé tich ctia hinh hop nay 1a 480cm®.
b) Dién tich toan phan cia mé6t hinh lap phuong la 486m?®. Thé
tich cua né 1a bao nhiéu?
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Giai
a) Goi céc kich thude cha hinh hdp 1a a, b, ¢. Theo gia thiét ta c6 :
E:k 5 k3=a.b.c:480
5 3.4.5 60
Vay cac kich thuéce cua hinh hdp chit nhat la

a =6cm, b = 8¢m, ¢ = 10cm.

a—_
3

E =8 = k=2
4

b) Hinh lap phuong c6 6 mat l1a cidc hinh vudng bang nhau. Vay dién
tich mot mat hinh vudng 1a : 486 : 6 = 81m” Mot canh hinh lap
phuong dai bing : a = v/81 = 9m. Thé tich hinh lap phuong la :

V=9x9x9="1729m"

12| A, B, C va D la nhing dinh caa hinh hép chi nhat cho ¢ hinh bén
dudi. Hay dién sé thich hgp vao cdc 6 trong & bang sau :

AB| 6 | 13 | 14 ” —
BC | 15 | 16 34 [ i i
CD | 42 70 | 62 [ B
DA 45 | 75 | 75 ka7 S

Két qua bai 12 minh hoa céng thite quan trong sau :

DA = YABZ +BC2+ CD? .
Giai

a) S6 can dién vao 6 tréng ¢ cot 1 1a :

DA = 62 +152% + 422 =45

b) S6 dién vao 6 trong cot 2 la :

CD = 452 - (132 +162%) = 40

¢) Sé dién vao 6 trong cot 3 1a :

BC = {752 - (702 +142) =23 |AB| 6 | 13 | 14 | 25

d) S6 dién vao 6 trong cot 4 la : BC| 15 | 16 | 23 | 34
CD | 42 | 40 | 70 | 62

DA | 45 | 45 | 75 | 75

AB = 752 — (622 + 34%) = 25

Két qua ta c6 bang bén :

13| a) Viét cong thic tirh thé tich cha hinh hdp chit nhat ABCD.MNPQ.
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b) Pién s8 thich hgp vao cdc 6 trong & bang sau :

Chiéu dai 22 | 18 15 20 A B
Chiéu rong 14 :
Chiéu cao 5 | 6 | 8 2 : C
Dién tich mot day 90 260 |
Thé tich 1320 | 2080 e Pl
Giai Q P
a) Thé tich: V = AB x AD x AM.
b) Céc sb can dién
Cot 1 : Dién tich mot ddy : 22 x 14 = 308
Thé tich : 308 x 5 = 1540
Cot2: Chiéurdong:90:18=5
Thé tich : 90 x 6 = 540
Cot 3 : Dién tich mot d4ay : 1320 : 8 = 165
Chiéu rong : 165 : 15 = 11
Cot 4 : Chiéu cao : 2080 : 260 = 8
Chiéu rong : 260 : 20 = 13
Két qua dugc ghi & bang sau :
Chiéu dai 22 [ 18 | 15 | 20
Chiéu rong 14 5 11 13
Chiéu cao 5 6 8 8
Dién tich mot déy 308 1 90 | 165 | 260
Thé tich 1540 | 540 | 1320 | 2080

14

LUYEN TAP
Mot b€ nuée hinh hép chif nhat, chiéu dai 2m. Lic ddu bé khong c6
nuge. Sau khi d6 vao bé 120 thung nudc, mdi thung chia 20 lit thi
muc nude cta bé cao 0,8m.
a) Tinh chiéu réng cha bé nuée.
b) Nguoi ta d§ thém vao bé 60 thung nuée nita thi ddy bé&. Hbi bé
cao bao nhiéu mét ?
Giai
a) Khoi nuée duge d6 vao lan diu la :
120 x 20 = 2400 lit = 2,4m®,
Dién tich ddy bé 1a : 2,4 :0,8 = 3m?
Chiéu rong ddy béla: 38:2=15m.
b) Lugng nuée dé vao bé ci hai lan 1a :

(120 + 60) x 20 = 3600 lit = 3,6m°
Chiéu cao ctia bé 1a : 3,6 : 3 =1,2m.
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16

i

98

Mot cai thung hinh 14p phuong, canh 7dm, c¢6 chifa nudc v6i do sau
ctia nude 1a 4dm. Ngudi ta tha 25 vién gach c¢6 chiéu dai 2dm, chiéu
rong 1ldm va chiéu cao 0,5dm vao thing. Héi nude trong thung
dang lén cdch miéng thung bao nhiéu déximét? (Gid thiét toan bo
gach ngap trong nudc va chung hat nuée khong dang ké).
Giai

Thé tich tong cong cha 25 vién gach 1a :

2 x 1x 0,5 x 25 = 25dm®.
Chiéu cao nudc dang lén khi bd gach vao thung la :

25 : (7 x7)=0,51dm.
Muc nude trong thung cdch miéng thung la :

7—-(4 +0,51) = 2,49dm.
Thung chiia ctia mdt xe chd hang dong lanh ¢é dang nhu hinh dudi.
Mot s6 mat 1a nhitng hinh chit nhat, chdng han (ABKI), (DCC'D",
... Quan sat hinh va tra 1di cdc cdu héi sau :

_____——-"'"“'"‘-—-—._

- A {
o,
i N
E T
AK--f-—m - o'
B’ Xl

a) Nhitng dudng thing nao’'song song véi mat phang (ABKI) ?

b) Nhitng duong thiing nao vuéng géc véi mat phang (DCC'D’) ?

¢) Mat phang (AD'C'B') ¢6 vudng gbc vdi mat phing (DCC'D') hay
khong ?

Giai

a) Cac duong thang A'B', B'C', C'D', AD', CD, DI', HI', HC song
song vdi mp (ABKI).

b) AD', B'C, Al, BK, DI' va HC 12 cdc dudng thing vudng géc vdi
mp (DCC'D).

c¢) mp (AD'C'B') L mp (DCC'D") vi mp (AD'CB’) chita dudng thing
A'D' vudng géc véi hai dudng thing giao nhau thuéc mp (DCC'D')
la DD' va C'D'.

Cho hinh hop chit nhat ABCD.EFGH. /'r,) i
a) Ké tén cdc dudng thing song song vdi A i B

mp (EFGH). o s
b) Pudng thidng AB song song v6i nhing | .-~

méat phang nao ? K F

¢) Pudng thing AD song song véi nhitng dudng thing nao?
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Giai
a) AB, BC, CD, AD.
b) AB // mp (EFGH) vi AB // EF va EF ndm trong mp (EFGH).
AB // mp (DCGH vi AB // DC va DC n&m trong mp (DCGH).
c¢) AD // BC, AD // EH, AD // FG.
Dé. Céc kich thuéc cia mot hinh hop chit nhat 1a 4em, 3cm va
2em. Mot con ki€n bd theo mat cia hinh hop dé tir Q dén P.

I)
.’\
1
I
N L i 2cm
3em e
Q 4cm

a) Hoéi con kién bd theo dudng nao la ngin nhat ?
b) Do dai ngdn nhat dé 1a bao nhiéu xentimét ?
Ban tu giai.

4. Hink ling liy ditng

TOM TAT KIEN THUC

Khai niém hinh lang tru ding

Hinh khong gian cé hai mat day la cac da giace (tam gide, ti gidc,
ngi gidc, ...) bang nhaw nam trén hai mdt phdng song song, cdc
mat bén la cac hinh chi nhat duge goi la hinh ldang tru ding.

B E G K L
l i 1@ M
|
A —\C Df— 4 ™ N
| | 1 I
l | |
\B’ 1S v [
/zf \\ f" C 'I..-I-‘:IM,,_
,/’ \\ ;; l! -7 )M'
A' Cr ] f xlj ]
D H P N
h.a h.b h.c

Trong hinh h.a, AABC = AA'B'C’ cdc mdt bén ABB'A’, BCC'B’,
CAA'C’ la cdc hinh chit nhat. Lang try dung cé day la tam gide goi
la lang tru ding tam giae. D6 dai canh hinh chit nhdt néi tic day
nay dén day kia la chiéu cao ciia ldng tru ding.

Trong hinh h.b, lang tru ding cé diy DEGH, D'E'G'H’ la cdc hinh
binh hanh dugc goi la hinh hép ding.

Hinh hép chit nhdt, hinh lgp phuong ciing la lang tru ding.
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2. Dién tich xung quanh hinh ling tru ditng
Dién tich xung quanh ciia hinh ldng tru ditng bdng tich ctiia chu vi
ddy vdi chiéu cao ciia né.
Ki hiéu 2p la chu vi day, h la chiéu cao, Sy, la dién tich xung quanh thi
S.p = 2p.h.
3. Thé tich hinh ldang tru ditng
Thé tich hinh ldng tru ding bdng tich cia dién tich ddy vdi chiéu
cao cua no.
Ki hiéu, B la dién tich ddy, h la chiéu cao, V la thé tich cia ldng
tru ding thi
V = B.h.

BAI TAP
19 | Quan sat cdc lang tru ding trong hinh rdi dién sé thich hgp vao

cdc 6 tréng ¢ bang duéi day :
— ~

i R
J 1

a) b)
5-‘ ' d
c)

Hinh a) b) c) d)
S6 canh cia mot ddy 3
S6 mit bén 4
Sé dinh 12
S6 canh bén 5

Giai

Céc s can dién vao bang theo ting cot, theo thd tu tif trén xudng
du6i nhu sau :

+ Cota):3;6; 3.
+ Cotb):4;8; 4.
+ Cotc):6;6;6.

+ Cot d): 5; 5; 10.
20| Vé lai cac hinh sau vao vd roi thém céc canh vao cac hinh b, ¢, d, e
dé c6 mot hi}xglh hop hoan chinh (nhu hinh a).

SR

100

http://tieulun.hopto.org



gt:j’ e o

C F
d) e B
Ban tu giai.
21| ABC.A'B'C' 1a mot lang tru ding tam giéc C
(hinh bén). A
B
a) Nhitng cip mét ndo song song vdi nhau ?
b) Nhitng cip mit nao vudng géc v6i nhau ? _L-=-="C
Ale==""
¢) Sit dung ki higu "/ va "1" dé dién vao B
cdc 6 trong ¢ bang sau :
Canh
AA'| CC' | BB | AC |BC | AB' | AC | CB | AB
Mit
ACB 1 /
A'CPB
ABB'A’

Giai
a) mp (ABC) va mp (A'B'C).
b) mp (ABC) va mp (ABB'A); mp (ABC) va mp (BCC'B');
mp (ABC) va mp (ACC'A").
mp (A'B'C') va mp (ABB'A); mp (A'B'C') va mp (BCC'B);
mp (A'B'C') va mp (ACC'A’).
¢) Ta cé bang sau :

Canh
AA' | CC' | BB' | AC' | BC' | AB' | AC | CB | AB
Mt
ACB 1 4 1 Vi / //
A'C'B' 13 L . / / /l
ABB'A’ /

22| Vé theo hinh a) rdi cit va gép lai d€ thanh hinh b).
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2,7cm

Jem
3cm

2,7cm

— e " -
1,5cm 2em
\A
2 NS

a) b)
Ban tu giai.
23 | Tinh dién tich xung quanh, dién tich toan phdn cdc hinh lang tru
ding sau day :

5em

]

I

|

! [

| 2Cm
I

I

|

|

e

= 3cm w& F/E
Giai
a) Hinh hop chif nhat (lang tru ddng c6 ddy 1a hinh chi nhat) c6 :
Dién tich xung quanh : S, = 2(3 + 4).5 = 70cm?®
Dién tich toan phan: Sy, =2 x 3 x 4 + S,, = 94cm?
b) Lang tru ding tam gidc c6 :

Canh huyén clia tam gidc ddy dai la:c = v22 + 32 = V13 cm.
Dién tich xung quanh: S,; = (2 + 3 + V13).5 = (25 + 5v13) cm?

Dién tich toan phan: Stp = Sxq + 2 X %.2.3 = 31 + 513 cm?.

mQuan sat lang tru ding ddy 1a tam gidc réi hoan chinh bang sau :

a (cm) 5 3 12 7
b (cm) 6 2 15
¢ (cm) 7 13 6
h (cm) 10 5
Chu vi day (cm) 9 21
Syq (em?) 80 | 63
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25

26

Giai
Cac s6 phai dién vao cdc 6 trong dugce tinh nhu sau :
+ Ocot1:Chuviddy:5+ 6+ 7 = 18(cm); Sy = 18 x 10 =180(cm?)
+ Cot2: ¢c=(9-38-2)=4(cm); qu=9x5:45(cm2)
+ Cot3:Chuviddy: 12 + 15 + 13 = 40(cm); h = 80 : 40 = 2(cm)
+ Cét4: b=21-(7+6)=8(cm); h=63:21=3(cm)
Két qua ta c6 bang sau :

a (cm) 5 3 12 7
b (cm) 6 2 15 8

¢ (cm) 7 4 13 6

h (cm) 10 5 2 3

Chu vi ddy (cm) | 18 9 40 21
Syq (cm®) 180 | 45 | 80 | 63

Tam lich dé ban (xem lai hinh cda bai 21) ¢c6 dang mét lang tru

diing, ACB 1a mot tam gidc cén (hinh bén dudi).

a) Hay vé thém nét khuit, dién thém
chit vao cdc dinh rdi cho biét AC
song song vdi nhiing canh nao ?

b) Tinh dién tich miéng bia dung dé Al

lam mot tAm lich nhu trén;
Giai

a) Xem hinh bén.

b) Dién tich miéng bia can dung
bing dién tich xung quanh ling
tru dilng ma d4ay la tam gidc can ‘
ABC (dinh C) va chiéu cao BE.
S = Syq = (15 x 2 + 8).22 = 836¢m>. AB

a) Tir hinh khai trién (hinh bén), ¢6 thé
gap theo cdc canh dé c6 dugec mot ling
tru ding hay khong ? (Céc td gidc trén D
hinh déu 12 nhitng hinh chit nhat).

b) Trong hinh vita gdp dugc, xét xem céc
phat biu duéi day, phat biéu nao dung :
— Canh AD vudng géc véi canh AB. C
— EF va CF 1a hai canh vudng géc véi nhau.
— Canh DE va canh BC vuéng géc vé1 nhau.
~ Hai ddy (ABC) va (DEF) n¥m trén hai mat phéng song song

v61 nhau.

— Mat phang (ABC) song song v6i mat phang (ACFD).
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27

28

104

Giai

a) Gap theo cac canh ta dugc mdt lang tru ding cé cdc ddy 1a ABC

S a——— (.
=

A
\
-

va DEF.
b) Cac phat biéu thd nhat, thi hai va th tu ding, hai phét biéu
con lai sai.
Quan sat hinh bén dusi rdi dién so thich hgp vao céc 6 trong &
bang sau :
b 5 6 4
h 2 4
h, 8 5 10
Dién tich mot day 12 | 6
Thé tich 12 50
Giai

-" \

b

Céc sb can dién vao cdc 6 trong trong bang theo tiung cdt nhu sau :

+ Cot1: Diéntichdéy:%x5x2=5;

+ Cot2: h=2%12:6=4;
# Cot83: hy=12:6=2 ;

+ Coét 4 : Dién tich day : 50 :10.=5

Két qua ta dugc bang sau :

.
’

b 5 6 4 2,5

h 2 4 3 4

h, 8 5 2 10

Dién tich mét ddy | 5 12 6 5
Thé tich 40 60 12 50

Theé tich : 5 x 8 = 40

Thé tich : 12 x 5 = 60
h=2x6:4=3
b=5x2:4=2,5

Thing dung cia mdt mdy cdt ¢ ¢6 dang lang tru ding tam gidc.

Hay tinh dung tich cia thung.

Giai

Dién tich ddy lang tru :

Dung tich thung may cit cb :

70cm

ggc.ﬂ‘-

S = %x 60 x 90 = 2700 cm?.

V=Sxh=2700 x 70 = 189000 cm® = 189 lit.

60cm
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29

Cac kich thudc cia mdt bé boi cho trén hinh du6i ddy (mat nuée c6
dang hinh chif nhéit).
Hay tinh xem bé chita duge bao nhiéu m® nu6c khi né diy dp nudc.

Giai

Cdch thit nhGt

Bé boi ¢6 dang lang tru ding ma cdc mat ddy 1a cde hinh ABCDE,
A'B'C'D'E". D& tinh dung tich bé boi ta chia thanh hai ling tru
ding, lang tru thd nhat c6 ddy 12 hinh thang AEDH, va ling tru
thi hai ¢6 day la hinh chid nhat BCDH. Téng thé tich cha hai lang
tru nay la :

A H'  25m B’
e I
P4y . /L
A :—"' > 2
E7 HNY B,
SR
dm| -
r’ :D C
B Tm .

V = %(HD + AE) x AH x AA' + HD.HB.AA’

%(2+4)x7x10+2x18x10=570m3.

Vay bé boi chia duge 570 m® nude.

Cdch thit hai

Xem bé boi nhu hinh hp chit nhat ABFE.ABF'E' cit b6t di hinh
lang tru ding c¢6 ddy la hinh thang CDEF. Hiéu thé tich ca hinh
hop chit nh4t va hinh lang tru 1a thé tich ctia bé boi.

A' 25m B’
1
Cg? | 4 2m
~ : D c’
A .fl r
4m| :
/
rd
E F
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V:ABxAExAA'-%(CD+EF)xCFxAA'

=25X4><10—é-(18+25)x2x10:5701113.

30| Cac hinh a), b) (hinh du6i) gom mét hodc nhiéu lang tru didng. Hay
tinh thé tich va dién tich toan phan cia ching theo céc kich thudc
da cho trén hinh.

1
|
6cm : yogo
- : lem
/) il =
al 3em
2cm
b)

Giai
a) Hinh lang tru ding trong hinh a) c6 :
— P4y la tam giac vudng c¢6 dé dai canh huyén 1a :

¢ = V62 + 8% = 10cm.
— Dién tich xung quanh la :

Sxq = (6 + 8 ¥10).3 =72 cm”,
- Dién tich toan phan l1a

Sip = Syq + 8.8 = 120 cm®.
— Thé tich la :

V:%x6x8x3=72cm3.

b) Hinh lang tru trong hinh b) ¢6 ddy dang hinh chi L véi chu vi :
2p=4+1+3+1+1+2=12cm.
Dién tich xung quanh la:  S,, = 12 x 3 = 36 cm®.
Dién tich toan phan: S, =(4x1+1x1)x2+ 36 =46 cm®.
Thé tichla: V=5x3=15cm®.

31 | Dién vao cac 6 trong ¢ bang sau :
Lang tru 1 | Lang tru 2 | Lang tru 3
Chiéu cao ctia lang tru tam gidc S5cm Tcm
' Chiéu cao cua tam gidc ddy 5cm
Canh tuong Ung vdi dudng cao 3cm Scm
Dién tich day 6em? 15¢m?
Thé tich lang tru ding 49cm® 0,045
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Giai

Chiéu cao tam.gidc ddy : 6 x 2 : 3 = 4cm

Thé tich: V=6 x5 =30 em®,
S=49:7 =7 ecm®

Chiéu cao tam gidc ddy : h; =7 x 2 : 5 = 2,8cm.

Lang tru 1:
Lang tru 2 : Dién tich day :
Lang tru 3 : Ta c6 0,045] = 45 cm®

Chiéu cao cua lang tru ding :

45 : 15 = 3em.

Canh tuong dng véi dudng cao cia tam gidc ddy :

Két qué trong bang sau :

15 x 2 :b=6em.

Lang tru 1 | Lang tru 2 | Lang tru 3
Chiéu cao cta lang tru tam giéc 5cm 7em 3cm
Chiéu cao cta tam gidc ddy 4cm 2,8cm 5cm
Canh tuong Gng vdi dudng cao 3cm 5cm 6cm
Dién tich day 6cm” 7em? 15¢cm”
Thé tich lang tru ding 30cm? 49cm® 0,045!

32

Hinh b) biéu dién mot ludi riu béng sit, né cé6 dang madt lang tru
ding, BDC 1a m§t tam gidc can.

M A p

- C

Cm D
a) b)

a) Hay vé thém nét khuat, dién thém chit vao cdc dinh réi cho biét
AB song song v6i nhiing canh nao ?

b) Tinh thé tich ludi riu.

¢) Tinh khéi lugng cta ludi riu, biét khoi lugng riéng cua sat 1a
7,874 kg/dm® (phan can gb bén trong 1udi riu 1a khong déng ké).

Giai

a) Vé riéng phan ludi riu ¢6 dang hinh ling tru BCDAEF nhu hinh
bén. Qua hinh ta thdy AB // EC va AB // FD.
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33

34

35

108

b) Ludi riu ¢6 thé tich :
1

V=o xdx 10 x 8 = 160 cm®.
c) Khoi lugng cia ludi riu :

7,874 x 0,160 ~ 1,260kg.
Hinh bén du6i 1a mot lang tru ding, ddy 1a hinh thang vuéng. Hay
ké tén :

a) Céac canh song song véi canh AD. A D
l :
I

b) Céc canh song song vdi canh AB.

¢) Céc dudng thing song song véi R
mat phing (EFGH). [ ) &
F

2

1

|

1

I_

o
Q

d) Céc dudng thiang song song véi
méit phéng (DCGH).

Giai
a) BC, FG, EH. b) EF.
c) AB, BC, CD, AD. d) AE, BF.
Tinh thé tich cta hop xa phong va hop s6céla trén hinh, biét

XA PHONG |” ¢
e
_’

@) 844y = 28cm’ b) Spge = 12cm’
a) Dién tich d4y hop xa phong (h.a) 1a 28cm?.
b) Dién tich ABC § hinh b) 1a 12em?

Giai

a) V=28 x 8 =224 cm®. b) V=12 x 9 =108 cm®.
DPdy ciia mét hinh ling tru ding 1a mot ti gidc, cdc kich thuée theo
hinh bén.
Biét chiéu cao cla lang tru 1a 10cm. Hay tinh thé tich cda né.

Giai

Dién tich ddy lang tru la :
-Llgs +-1-.8.4 = 28 ecm?.
2 2

Thé tich lang tru la :
V =28 x 10 = 280 ¢cm®.
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5. Hink chéfe déu va hints chife cod déu

TOM TAT KIEN THUC
1. Hinh chop

Hinh chép la hinh khéng gian c¢6 mdt ddy la mét da gide (tam gidc,
tu gide, ngi gide, ...), cdc mdt bén la nhitng tam gide c6 chung mdét
dinh. Ta goi dinh nay la dinh cia hinh chép. Puong thdng di qua
dinh S vubng géc véi mdt phdng day tai diém H thi doan thdng
SH la duwong ecao cia hinh chép. Trong hinh h.a la hinh chép cé
ddy la tit gidc ABCD, cdc mdt bén la cdac tam giaec SAB, SBC, SCD,
SDA ¢6 chung dinh S. Dinh hinh chép la S.

S

C
h.a h.b

Day hinh chdp nay la ti gide nén ta goi la hinh chép ti gidc.
Hinh chép c6 day la tam gidc goi hinh chép tam gide.
2. Hinh chép déu
Hinh chép déu la hinh chép c6 mdgt ddy la mét da gide déu, cde
mdt bén la cdc tam gide cén bdng nhau cé ddy la canh ciia mdt

day. Chiéu cao ciia mbi mdt bén ciia hinh chép déu duoc goi la
trung doan cua hinh chép dé.

Chdn duong cao H cia hinh chép déu la tém cia duong tron di qua
cdc dinh cua mdgt day.

3. Hinh chép cut déu

Cdt hinh chép déu biang mét mdgt phdang (P)
song song véi ddy. Phdn hinh chép déu ndm
gita P va mdt ddy la hinh chép cut déu.

Méi mdt bén ciia hinh chép cut déu la mét
hinh thang cdn.
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BAI TAP

36 | Quan sdt hinh vé va dién cum tif va sd thich hop vao cdc 6 trong &
bang sau, biét rang cdc hinh da cho la nhitng hinh chép déu.

B H H

Chép Chop Chop Chép
| tamgidcdéu | tugidc déu | nga gidc déu | luc gide déu
Pay Tam gidc déu
Mat bén L Tam gidc can
So cg;h day 5
80 gamh, ] 16
S_ﬁ' mat 5

- Giai
Choép Choép Choép Chép

| tamgidcdéu | tigiae déu | nga gidc ddu | luc gide deu
[_P_)_éy___ | Tam gide déu | Hinh vuong | Ngi gidc déu Luc giac déu
_I\/I_EI_E bén __'I‘_a_n_1—giai_c can | Tam gidc can | Tam gidc can | Tam gidc can
Socanhddy | 3 1 5 6
Soegeh B 8 0 L
ke .. 5 i LI

37| Hay xét su dung, sai cha céac phat biéu sau :

a) Hinh chop déu c6 ddy la hinh thoi va chan dudng cao trung véi
giao diém hai dudng chéo cua dédy.

b) Hinh chép déu ¢6 ddy 1a hinh chir nhat va chan dudng cao trung
vdi giao diém hai dudng chéo ctia ddy.

Giai

a) Hinh thoi khong phai la mot da gidc déu nén hinh chép c6 mat
ddy la mot hinh thoi khong phai la hinh chép déu. Vay phat
biéu nay sai.

b) Phat biéu b) sai. Li do tuong tu nhu cau a) vi hinh chi nhat
khong phai la da gidc déu.

110

http://tieulun.hopto.org



38

Trong cdc tdm bia ¢ hinh vé sau, em g4p lai td&m bia nao thi ¢6 dugc
mot hinh chép déu ?

BEESRGHY

-+

+

+

+

39

Giai
Dé xem tam bia nao gap lai thi c6 duge hinh chép déu ta kiém tra
cdc diéu kién sau day :
S6 tam gidc c6 béing s6 canh cia da gidc khong ?
Cac tam gidc ¢6 phai la nhing tam gidc can bing nhau khong ?
Da gidc c6 phai la da gidc déu khong ?
Canh cuia da gidc c6 bang ddy clia tam gidc can khong ?

Ta thay cac tdm bia b), ¢), d) théa man cdc diéu kién ké trén. Vay
ching c6 thé gdp lai thanh hinh chép t gide déu, con tAm bia a) thi
khong.

Thuc hanh. Tit to gidy cit ra mot -hinh vuéng rdi thuc hién cdc thao
tac theo thu tu tir 1 dén 6 dé c6 thé ghép duge cdc mat bén cta mot
hinh chép ti giac déu.

@D ®

Ban tu lam.
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6. Dién lics ateng ?’»ﬂﬂwﬁ- hint ('/uiﬁ dére
7. Shé lich ciia lint chife déu

TOM TAT KIEN THUC

1. Cong thic tinh dién tich xung auanh hinh chép déu

Dién tich xung quanh hinh chép déu bdng nita tich chu vi ddy véi
trung doan.

Trong hinh h.a la hinh chép ti gige déu. Pay ia hinh vuéng ABCD
¢6 AB = BC = CD = DA = a. Mét trung doan la duong cao SI = d
cua tam gidce cdn mdgt bén SBC.

Dién tich xung quanh ciia hinh chép déu la :

S, = %(AB + BC + CD + DA).SI = 2a.d

Téng qudt : Chu vi day chép déu la 2p,
trung doan cua hinh chép déu la d. Dién
tich xung quanh cia hinh chép déu :

Sy =p.d

2. Céng thitc tinh dién tich xung quanh hinh chép cut déu

Chu vi day lén la 2p, chu vi day-nhd 2p’, chiéu cao ciia hinh thang
cdn mdt bén la d thi dién tich xung quanh hinh chop cut déu la :
Syq=(@+p)d
3. Céng thite tinh thé tich cia hinh chép déu
Goi S la dién tich ciua mdt day, h la chiéu cao cia hinh chép. V la
thé tich ciua hinh chép. Ta cé coéng thuc :

V= lS.h.
3

BAI TAP

40 | Mot hinh chép ti gide déu c6 do dai canh
bén bang 25c¢cm. P4y 1a hinh vuéng ABCD
canh 30cm.

Tinh dién tich toan phén cta hinh chép.
Giai
Goi SI 1a mét trung doan cta chép déu, ta cé6 :
SI? + IB? = SB?
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41

Vo
SI? = SB* - IB? = SB? - L—?J = 25% _ 15°

= SI= 252 -152 = 20em

Dién tich toan phan cta chép déu
Sip = 2.30.20 + 30% = 2100 cm?.
V&, cdt va gdp manh bia nhu da chi ra & hinh dui day :

10 10cm
10 3 10
5 5 — \),_ e [ ———
10 5 10 /
10 10
a) b) c)

a) Trong hinh trén, ¢6 bao nhiéu tam gidc bing nhau ?

b) St dung dinh li Pi-ta-go d€ tinh chidu cao ctia mdi tam gidc ?

¢) Dién tich xung quanh va dién tich toan phén cta hinh chép déu
nay la bao nhiéu ?

Giai

a) Bon tam gidc biing nhau.

b) Méi tam gidc trong hinh 12 mét tam gidc can nén trung tuyén
cia n6é dong thdi 1a dudng cao. Chéng han tam gidc can SAR c6

SA = SB = 10cm, AB = 5cm. Pudng cao SH thi AH = HB = 2,5cm.
Theo dinh li Pi-ta-go :

SA? = SH? + AH? >
= SH= VSA’-AH® = 100-6,25 ~9,68cm.
¢) Dién tich xung quanh cia hinh chép : y
Suq 2 x 5 x 9,68 = 96,8 cm? ASTH B

Dién tich toan phén cta hinh chép déu :
Stp = Sxq + Sasy ~ 96,8 + 25 = 121,6 em>.
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42| Tinh do¢ dai dudng cao cua hinh chép tu
giac déu véi cdc kich thude cho ¢ hinh bén.

Giai

Chan dudng cao cta hinh chép 1a giao diém
O cta hai duong chéo ctia hinh vudng
ABCD. Tam gidec SOC vudng tai O, theo
dinh li Pi-ta-go ta ¢6 :

SO’ +0C*=8SC*2 = SO=+SC%-0C?

Thay SC = 10, OC = —AEQ = %@ =252 ta duge do dai dudng cao :

SO = 100-12,5 =~ 9,35cm.

43 [ Tinh dién tich xung quanh, dién tich toan phan cta cac hinh chép

t gide déu sau day :

Giai
a) Hinh chép tif gide déu vdi canh ddy 20m, trung doan 20m c6 :
+ Dién tich xung quanh :  S,; = 2 x 20 x 20 = 800 m*
+ Dién tich toan phan: Sy, = Sy + Sggy = 800 + 400 = 1200 m?

b) Hinh chép tir gidac déu véi canh ddy 7em, trung doan 12cm c6 :
+ Dién tich xung quanh : S,; =2 x 7 x 12 = 168 em?®.
+ Dién tich toan phan : Sip = 7% + 168 = 217 em?.

¢) Hinh chép ti gidc déu v6i canh ddy 16cm, canh bén 17cm c6 :

+ Trung doan : d=v17* -8 = 15cm.
+ Dién tich xung quanh : S,y =2 x 16 x 15 = 480 cm?

+ Dién tich toan phan: 5, = 16% + 480 = 736 cm?.
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44

45

Hinh bén 12 mot c4i 1éu ¢ mot trai he cia

hoc sinh kém theo cédc kich thudec.

a) Thé tich khong khi bén trong léu Ia
bao nhiéu ?

b) X4dc dinh s6 vai bat cin thiét dé dung
leu (khong tinh dén dudng vién, nép
gdp, ... biét V5 =~ 2,24).

Giai
Léu trai ¢6 dang hinh chép ti gide déu véi canh ddy 2m, chiéu cao
2m. Thé tich hinh chép 1 thé tich khéi khéng khi trong 1éu bing :
V= %.22.2 ~ 2,67 m°,
Trung doan cia hinh chép c¢6 do dai bing dé dai canh huyén cia
tam gidc vudng c6 mot canh bing chiéu cao hinh chép, mét canh
béng nita canh ddy hinh chép :

d= V12 +22 =5 ~224m.

S6 vai bat can thiét dé lgp 1éu c6 dién tich bing dién tich xung
quanh hinh chép :
S=2x2x 5 ~896 m’.

Tinh thé tich ctia méi hinh chép déu dudi day :

A
A
o \D B D
B H
G C
Pudng cao AO = 12cm Pubng cao AO = 16,2cm
BC = 10cm (V75 = 8,66) BC = 8cm (/48 = 6,93)

Giai
a) Hinh chép tam gidc déu vdi canh ddy BC = 10cm, dudng cao
AO = 12cm ¢6 :

+ DPudng cao cia tam gidc ddy DH = v10% - 52 =~ 8,66cm
+ ‘Didn tich ddy : 8= %.BC « DH = 5 x 8,66 = 43,30 cm”

Thé tich : V = %s « AO = 4 x 43,30 = 173,20 cm®.
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b) Hinh chép tam gidc déu véi canh ddy BC = 8cm, dudng cao
AO = 16,2cm ¢6 :

+ Pudng cao cia tam giac day DH = V8% - 4% ~ 6,93cm.

+ Ditnitichddy: = %BC.DH ~4 x 6,93 = 27.72 cm®

+ Thé tich : V= %S x AO ~ %-27,72.16,2 ~ 149,69 em?®.

46 | SMNOPQR 12 mét hinh chép luc gide déu (hinh bén du6i). Ban

kinh dudng tron ngoai tiép ddy HM = 12cm, chiéu cao SH = 35cm.
Hay tinh :

a) Dién tich ddy va thé tich cta hinh chép (biét V108 ~ 10,39).

b) D6 dai canh bén SM va dién tich toan phén cta hinh chép (biét
1333 ~ 36,51).

R Q
Giai
a) T céc tinh chat cha luc gide déu, trong hinh vé da cho cdc tam
gisdc HMN, HNO, HOP, HPQ, HQR, HRM 12 6 tam gidc déu v6i
duding cao bing HK = vHM? - MK? = 122 - 62 ~ 10,39cm. Vay:
+ Dién tich ddy hinh chép la :
Sasy ~ 6 x 6 x 10,39 = 374,04 cm®.
+ Thé tich hinh chép 1a :

V= %sdéy x SH =~ % x 374,04 x 35 ~ 4363,8 cm”.

b) Tam gide SHM la tam gidc vudng tai H. Theo dinh li Pi-ta-go, d9
dai canh bén :

SM = YMH? + SH? = 122 + 352 = 37cm

Goi K 1a trung diém cta canh luc gidc déu MN, trung doan clta
hinh chép déu bing :

SK = YSM? - MK®? = /1369 - 36 = 41333 =~ 36,51cm
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Dién tich xung quanh cta chép déu :

Syq = 3.MN.SK = 3.12.4/1333 ~ 1314,36 cm?.
Dién tich toan phéan cta chép déu :

Stp = Sasy + Sxq ~ 374,04 + 1314,36 ~ 1688,4 cm”.

Trong cdc miéng bia ¢ hinh vé sau, miéng nao khi gdp va dan lai
thi dugec mot hinh chép déu ?

&) ® @

JAVAN

48

A\
Giai \/

Muén biét miéng bia nao gdp dén lai dugc mot hinh chép déu ta
can xem c4c tam gidc trong hinh c6 phai 1a nhitng tam gidc can
b&ng nhau hay khong. Ta thdy chi c6 miéng bia s6 4 sau khi gép,
dén lai cho ta hinh chép déu.

Tinh dién tich todn phén cia :
a) Hinh chép ti gide déu, biét canh ddy a = 5cm, canh bén b = 5cm,

J18,75 =~ 4,33.
b) Hinh chép luc gidc déu, biét canh ddy a = 6cm, canh bén b = 5cm,
V3 ~1,73.
Giai
a) Trung doan caa hinh chép :

’ 2

Dién tich xung quanh
Syq ~ 2 x 5 x 4,33 = 43,3 cm®
Dién tich ddy : Sae =5 x 5 = 25 cm”.
Dién tich toan phan:Sy, = Syq + Sagy ~ 43,3 + 25 = 68,3 cm®.
b) Tinh tuong tu nhu trén ta dugce : trung doan d = 4em,
dién tich xung quanh : S,; = 3 x 6 x 4 = 72 cm?,

1 V3

dién tich ddy : Sygy = 6 x > 6 x 6? ~ 93,42 cm?.

Dién tich toan phén cta hinh chép t& gidc déu canh day a = 6cm,
canh bén 5cm 13 ; Sep ~ 72 + 93,42 = 165,42 cm”.
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Tinh dién tich xung quanh cua cdc hinh chép ti gide déu sau day :

50

51

118

Giai
a) Syq = 2 x 6 x 10 = 120 cm®.
b) Syq =2 x 7,5 x 9,5 = 142,5 cm®.
€) Syq =2 x 16 x Y177 —8% = 480 cm?.
a) Tinh thé tich cha hinh chép déu.
b) Tinh dién ticil xung quanh ctia hinh chép cut déu.

(Huéng ddn : Dién tich can tinh bing téng dién tich cdc mat xung
quanh. Cac mat xung quanh 14 nhimg hinh thang can véi cung chiéu
cao, cac canh ddy tuong ing bang nhau, cdc canh bén bing nhau).
Giai

a) Thé tich hinh chép déu :

1 . 1 0

V= E(BCJz. AO = =(6,5)°12 = 169 em”,

b) Dién tich xung quanh hinh chép cut déu :

Syq =4 % [2+4] % 3,5 = 42 ecm”.

ON TAP CHUONG IV

Tinh dién tich xung quanh, dién tich toan phan va thé tich cia ling
tru ding c6 chiéu cao h va ddy lan iugt la :

a) Hinh vudng canh a.

b) Tam gidc déu canh a.

¢) Luc gide déu canh a.
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d) Hinh thang cén, ddy 16n 1a 2a, c4c canh con lai bang a.
e) Hinh thoi ¢6 hai dudng chéo 1a 6a va 8a.

Két qua tinh duoe cho trong bang sau :

Giai

Day Chu vi day Sya Stp \%
Hinh vubng 4a 4ah 4ah + 2a” a’h
2 2
Tam gidc déu 3a 3ah 3ah + 2 f s ]:;@
2
Luc giac déu 6a 6ah 6ah + 3-/3a” 3\@’2& -
Thang can 5a 5ah 5ah + 3—;{_50’—a2 %azh
Hinh thoi 20a 20ah 20ah + 48a” 24a°h

52| Tinh dién tich toan phan clGa thanh gd nhu ¢ hinh bén (mat trudc,

mét sau cia thanh g6 1a nhitng hinh thang c4n, bon mat con lai déu
1a nhitng hinh chit nhat, cho biét +10 =~ 3,16).

Dé thay chiéu cao ciia hinh thang 14 :

BH = +BC? - HC?2

Sy

Giai

Truge hét ta tinh dién tich hinh thang cén.

= 13,502 - 1,50% = 410 cm ~ 3,16cm.
+ Dién tich hinh thang can la :
= %(3, 00 + 6,00).4/10 ~ 14,22 em?

il

+ Dién tich toan phan thanh gd (ling tru ding, ddy 1a hinh thang,
chiéu cao 11,5cm) :
Stp = 2S; + Sy 2 x 14,22 + (3 + 2 x 3,5 + 6).11,5 = 212,44 cm>.

53 | Thung chia cia xe ¢ hinh du6i c6 dang ling tru ding tam gidc, cac

kich thu6c cho trén hinh. Héi dung tich ctia thing chita 1> bao nhiéu ?
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120

Giai

Trong hinh, thung chda cia xe 1a mot lang tru dang c¢6 day l1a tam

gidc. Thé tich cta ling tru 1a dung tich clia thung chifa cta xe bing :
V= % < 80 x 50 x 60 = 120.000 cm® = 120 lit.

Ngudi ta muén d6 mot tAm bé téng day 3cm, bé miat cha tdm bé

tong c6 cac kich thuée nhu & hinh bén.

a) S6 hon hgp voi vita cdn phéi ¢6 1a bao nhiéu ? ——

b) Can phai ¢6 bao nhiéu chuyén xe
dé chd s8 hon hgp voi vita can thiét
dén chd d6 bé tong néu mdi xe 4,20m
chita duge 0,06 (m®) ? (Khéng tinh  2,15m
s0 voi vita du thira ho#c roi vai). o

1A, 5,10m
Giai

a) TAm bé tong c6 dang mét ling 3 60m
tru ding v6i chiéu cao 3cm H S
(= 0,03m) va d4ay la hinh da cho.

Pé tinh dién tich ddy ta chia

hinh da cho thanh mot hinh chtt g 5:,
nhét v4 mét hinh thang nhu hinh

bén. Thé tich lang tru (hay lugng 1,50m  3,60m
hén hop véi vita cdn c6) 1a :

V- {2,15+4,20

4,20m

x1,50 + 3,60 x 4, 20} x 0,03 ~ 0,596 m®.

b) S6 chuyén xe can thiét dé van chuyén lugng hén hop véi vira
trén 1a :
n = 0,596 : 0,06 = 10 chuyén (lam trdon dén hang don vi).
Ghi chii : C6 thé tinh thé tich ling tru bing cdch 14y thé tich hinh
hop chit nhat ¢6 mat day v6i kich thude 4,20 va 5,10, trir di thé tich
hinh lang tru cé dday 14 tam gidc vudng véi cdc canh géc vudng la
1,50m va 4,20 — 2,15 = 2,05m. Ca hai lang tru c6 cung chiéu cao 0,03m.
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56

A, B, C, D 1a céc dinh cta mot hinh hép chit nhat. Hay quan sat

hinh vé roi dién vao cédc 6 con trong & bang sau :

mot canh).
AB BC CD AD
1 2
2 3 7
2 9 11
12 20 25
Giai

(AB ... 1a 46 dai

a) Ta c6: AD? = AB? + DB? = AB? + BC? + CD?

Thay AB=1,BC=2,CD =2 ta dugc: AD =

5924922 =4

b)Thay_AB=2,BC=3,AD=7tadu’qc: CD =

c¢c) Thay AB=2,CD =9, AD =11 tacé:

BC = +112-92-9% _¢g

d) Thay BC = 12, CD = 20, AD = 25 ta dudgc :
AB = V252 - 202 -12? = 9.
Dién vao céc 6 trong trong bang ta duge bang sau :

AB BC CD AD
1 2 2 3
2 3 6 7
2 6 9 11
9 12 20 25

Mot cdi léu & trai he c6 dang lang tru ding tam gidc (véi cdce kich
thudc trén hinh duéi).

a) Tinh thé tich khodng khéng & bén trong 18u.
b) S6 vai bat can phéi c6 d€ dung léu d6 1a bao nhiéu ? (Khéng tinh
cdc mép va nép gip cia léu).

Giai

a) Thé tich khodng khéng bén trong léu :

1

V=—2~x3,2x1,2x5=9,6m3.
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58

122

b) S6 vai bat can thiét dé dung léu (hai mai va hai dau hoéi)

S=2><5><2+2><%><3,2><1,2=23,84m2.

Tinh thé tich cta hinh chép déu, hinh chép cut déu sau day (h.a va

h.b). (/3 x 1,73).
Huéng dan : Hinh chép L.EFGH ciing 12 hinh chép déu.

L
A "‘ﬁ\\ =
BC = 10em ifl'l" % AB = 20cm, EF = 10em
AO = 20cm —G MO = 15¢m, LM = 15¢m
B D C
H W
B
C
h.a h.b

Giai
a) Trén hinh h.a la hinh chép tam gide déu canh day 10em
Pudng cao tam gidc ddy la :

DH = v10? - 52 = 543~ 8,65¢m.
Thé tich hinh chép 1a
v = 2. 1Bc vDHY A0 L « 1 108,65 x 20 ~ 288,33 em®.
3 2 3 2
b) Thé tich hirh chép cut déu cin tinh bing hiéu thé tich cia hinh
chép déeu day ABCD, chiéu cao LO véi thé tich hinh chép déu day
EFGH va duong cao LM :

Vb= %.202.30 -é.102.15 = 3500 cm®.

Mot khoi gé hinh lap phuong canh
9cm. Nguoi ta duc ba "16 vudng”
xuyén thung khoi gé nhu hinh bén.

A 7

a) Tim thé tich cua khéi gé con lai. L
b) Tim téng dién tich cia tat ca g
cic mit (ngoai lan trong) cua ”
khoi gé. S A
Q)(.-
Giai
9cm

a) Néu chia khoi ldp phuong canh 9cm thanh nhimg khoi lap
phuong nhd canh 3em thi thé tich phan gé (con lai) 1a thé tich
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khoi 16n trir di cdc khéi nhé bi duc bé. Vay thé tich khaoi gb (con
lai) 1a :

V=9x9x9-7x38x3x3=>540 cm®.

b) Dién tich phia ngoai 1a dién tich cia 6 hinh vudng 16n trir di
dién tich cba 6 hinh vudéng nhd. Dién tich phia trong la dién tich
xung quanh cia 6 hinh 14p phuong nhd. Vay téng dién tich caa
khéi gb 1a :

S=6.(9%x9-3x3)+6.3x3x4) =648 cm”.
Tinh thé tich cGia hinh cho & hinh duéi véi cde kich thude kem theo.

@ 7,5m
A
(\? ‘\ t
1 1
\ I
Vol
Nk Epeart
’,}| fG !
\ :" ;!J g
AG =45m |\\Y |8
BG=20m | MNy| [
I
SRS
3,0m >

Gidi |
Thé tich can tinh bing tong cia thé tich hinh chép cut va hinh lang
tru ding.

~ Thé tich hinh chép cut: V; = %[7,52 x 6,5 - 3% x 2] = 115,875 m®.

— Thé tich lang tru ding: Vo, =3 x 3 x 9 = 81 m®.
Thé tich cdn tinh: V=V, + V, = 115,875 + 81 = 196,875 m®.

BAI TAP ON cUGI NAM

A- PHAN DAI SO
Phan tich cac da thic sau thanh nhan t :

a) 8° =« br=dasd b) x® + 2x — 3
c) 4x’y® — (x* + y*)? d) 2a° - 54b°.

Giai
(a®-4a+4)-b’=(a-2)°%-D°
(a+b-2)Na-b-2).
b)x*+2x-3=(x>+2x+1)-4=(x+12-22=(x+ 3)(x- 1)

a)a®-b*-4a+4
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c) 4x%y? — (x* + yH% = (2xy)’ — (x* + yO)?
= (2xy + X° + Y)(2xy - X2 - y9) = ~(x + y)’.(x - y)%.
d) 2a° - 54b® = 2[a® — (3b)*] = 2(a — 3b)(a® + 3ab + 9b?).
2| a) Thuc hién phép chia : (2x* - 4x® + 5% + 2x — 3) : (2x* - 1)

b) Chung té ring thuong tim duge trong phép chia trén luén luén
duong v6i moi gid tri cha x.

Giai
a) 2x' - 4x’ + 58" + 2x -3 | 2x* -1
_2x4 - x° Ix2—2x+3

- 4x° + 6x% +2x - 8
B — 4% + 2X
_6x°-3
6x% - 3
0

Vay phép chia da cho 12 phép chia hét. Thuong trong phép chia 1a :
X = 948,
b) Tacé thé viet : x*-2x+3 = <2x+1)+2=x- 1% +2.

Vi (x — 1)* > 0 v6i moi gia tri ctia x nén (x — 1)* + 2 > 0 vdi moi gié
tri cha x. Vay thuong trong phép chia da cho luén ludén duong.

3| Ching minh ring hiéu c4c binh phuong cia hai s6 1é bat ki thi chia
hét cho 8.

Giai

Hai s6 18 c¢6 thé viét du6i dang : 2k + 1 va 2m + 1 v6i k, m ¢ Z.
Hiéu binh phuong hai s6 18 :

H=02k+1’-2m+1’=2k+1+2m+ 1)2k +1-2m- 1)

=2k+m+1)x2(k-m)=4k-m)k +m + 1)

Néu k va m 12 céc s6 chén, hodc cing 12 cdc s6 1é thi k — m chia hét
cho 2, do d6 H = 4(k — m)(k + m + 1) chia hét cho 8.
Néu k va m, mot s8 1a sd chdn, mot s6 12 s6 1é thi k + m + 1 chia
hét cho 2. Khi d6 H = 4(m — n)(m + n + 1) chia hét cho 8.

e pr - . - . jt . 1
4| Rat gon roi tinh gid tri cha biéu thic sau tai x = 5 -

'x+3 6 X-3 24x° 12
L g ¥=3 B 2 L: 4 )
(x-3?% x*-9 (x+3) x'-81 x%2+9
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Giai

Ta rit gon titng biéu thic trong cdc ddu ngoac :

A_ Xt8 6 x-83 (x+3°+6(x*-9)-(x-3
x-3? x*-9 (x+3)7° (x2 - 9)?
B 24 x>
T (x® -9

2 g 9.
. 24x” 12 s 24x% -12(x% - 9)
x* =81 x%%*4+9 x* - 81

x*-81 x*-9
12(x% +9) 12
Biéu thite da cho rit gon duge 1a :
24x? x%*-9 2x?

AB = ‘ = .
(x2-92 12 x% -9

Thay x = —% ta dugc gié tri biéu thic tai x = —% 1a :

2 2 2 2 2 2
z ; " a b c b c a
Chitng minh rang : 4 + = £ +
a+b b+c c+a a+b b+c c+a
Giai

Quy déng miu thic thi ddng thdc da cho c¢6 dang :
a®(b+c)c+a)+b*a+b)c+a)+c?(a+b)b+c)
(a + b)(b + c)(c + a) )
_ b%(b+c)c+a)+c’(a+b)c+a)+a’(a+b)b+c) "
(a+b)(b+c)c+a)
Bai toan tré vé chiing minh céc ti cia hai phan thic bang nhau.
Khai trién tif thic & v& trai rdi rat gon ta duge :
a%(ab + be + ca + ¢%) + bibec + ca + ab + a?) + cX(ca + ab + be + b?)
= a%’? + b%a® + ¢®b? + (ab + be + ca)@® + b% + ¢?) (2)
Khai trién ti thic & v& phai roi rit gon ta duge :
b%ab + be + ca + ¢?) + cX(ab + be + ca + a%) + a%(ab + be + ca + b?%)
= bZ%? + c%a® + a®® + (ab + be + ca)(b® + ¢? + a?) (3)
So sanh (2) va (3) ta c6 thé két ludn céc phén thic & vé trdi va vé
phai cha ddng thue (1) bing nhau. Piéu d6 ¢6 nghia 1a ding thdc da
cho ban d4u la ding.
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Tim cdc gia tri nguyén cia x dé phan thiec M c6 gia tri 1a mot so

. 10x® -7x -5
nguyén : M = - :
Giai
Thuc hién phép chia
_10x*-7x-5 ox — 3
10x® — 15x 5X + 4
_ 8x — 5
8x — 12
7

Nhu vay 10x* — 7x — 5 = (2x — 3)(5x + 4) + 7. Do d6 phén thic M c6
thé viét thanh :
2
M - 10x“ -7x-5 CBxad+
2x -3 2x -3

Mbi gid tri nguyén cta x thi 5x + 4 c6 gid tri 1a s6 nguyén. Vay dé

M cé6 gia tri nguyén ta cho x cédc gia tri nguyén sao cho co

2x -3
gid tri 1a s6 nguyén. DPiéu nay 6 duge néu x 1ay gid tri nguyén sao
cho 2x — 3 nhan mot trong cédc gia tri -1, 1, -7, 7.

2x-3=-1 <&  x wwpsack 2x-3=1 & X=2
2x-3=-T & x=-2 ; 2x—-3=17 & X=5
Vay céc gid tri nguyén can tim ciaxla: -2, 1,2, 5.

Giai cac phuong trinh :

) 4x+3_6x—2:5x+4+3 b) 3(2x—1)*3x+1+1:2(3x+2)
5 7 3 4 10 5
x+2 32x-1) 5x-3 5
c) + - =X +—.
2 4 6 12
Giai

a) e 21(4x +3) - 15(6x - 2) = 35(6x + 4) + 3 x 105
& Bx+93=175x+4556 o x=-2.
b) Quy déng réi khit mau thie ta duge :
15(2x — 1) — 2(3x + 1) + 20 = 8(3x + 2)
& 24x + 3 =24x + 16 < 0Ox =138.
Phuong trinh v6 nghiém.
c)e 4x+2)+92x-1)-2(bx-3)=12x+ 5
& 12x + 5 =12x+ 5 & Ox=0.
Phuong trinh v6 s6 nghiém.
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8| Giai cac phuong trinh :

a) |2x-3| =4 b) [8x-1] —-x=2.

Giai

a) Néu 2x-320 x> -g- phuong trinh trd thanh

2x-3=4 ©ox= % (nhén, vi théa man diéu kién x > —3-)

Néu x<gtac6:—2x+3=4 &> x=—%(nhan).

Vay tép nghiém cta phuong trinh 1a: S = {—%; %}
- 1 ) 3
b) Véi ngtaco:3x—1—x=2 P x=~—2-(nh€,m)

Véi x<%tac6:——3x+1—x=2 &> x=—%(nhén)

1 3
Ta hiém : S = <-—; =%,
o ngibm 8.+ {-1;)

9| Gidi phuong trinh : XX2 X+4 _x+86 x+8
96 94 92
Giai
Phuong trinh da cho ¢6 thé duge viét thanh :
x+2+1}+[x+4+1J:(x+6+1}+[x+8+1j
98 96 94 92
x+100+x+100_x+100+x+100
98 96 94 92
& (x+100)[—1—+—1————1-ﬁiJ=0 < x=-100.
98 96 94 92
10 | Giai cac phuong trinh :
i) 1 B 8 : 15 b) x—l_ X :5:{— .
x+1 x-2 +1(2-X%) X+2 x-2 4-x2
Giai

a) DKXD : x # -1, x # 2.
Quy dong mau thdc va khit mau thice chung ta c6 :
2-x+5(x+1)=15 &
Phuong trinh da cho v6 nghiém.
b) PKXD : x # + 2,
Quy dong réi khi mau thie chung ta c6 :
(X-1)N2-%)+x(2+x)=5x—-2

x = 2 (loai, vi vi pham PKXD)
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12

13

128

& X +3x-2+2x+x°=5x—2

& bx-2=5x-2 < 0x=0 vo6sénghiém

Moi s6 thue khéc +2 déu 1a nghiém clia phuong trinh da cho.
Giai cdc phudng trinh :

a)3x’+2x-1=0 b)

-3 x-2 1
+ =3—.
2 x-4 5

Ca il

Giai
a)e 3x*+3x-x-1=0 o 3Bx(x+1)-(x+1)=
< +1D)38x-1)=0 < X+1=0ho&c3x-1=0

Téap nghiém S = {~1; %}

b) DEXD :x = 2, x = 4.

Quy dong réi khit mau thic chung ta duoc :
5(x-3)(x—4)+5(x-2)Nx—-2)=16(x-2)(x-4)
10x” — 55x + 80 = 16x> — 96x + 128
6x° —41x + 48 = 0

& 6x°—9x — 32x + 48 = 6x[x———]— [x——J =

A=
L=

£ [::-%](6;:-32):0 S X - =0 hodc6x-32=0

—~ X

o | oo le

3 16
Tap nghiém S =
p nghie {2 3}

Mot ngudi di xe mdy tir A dén B, van téc 25km/h. Lic vé ngudi dé
di véi van téc 30km/h nén thoi gian vé it hon thoi gian di 1a 20
phit. Tinh quang dudng AB.
Giai
Goi x (km) 1a d6 dai quang dudng AB. Piéu kién x > 0.
. . ae R T
Thoi gian lac di 1a : SE gio, ldc vé la Ea—gw.

Ta ¢6 phuong trinh : —-—=—= <  x = 50 (nhén)

Quéang dudng AB dai 50km.

Mot xi nghiép du dinh sdn xudt 1500 san phdm trong 30 ngay.
Nhung nhd t6 chie lao dong hop li nén thuc t€ da sdn xudt mdi
ngdy vugt 15 sén phdm. Do d6 xi nghiép da sdn xudt khoéng nhimg
vugt mde du dinh 255 sdn ph4m ma cdn hoan thanh truée thoi han.
Héi thue t& xi nghiép da rit ngdn duge bao nhiéu ngay ?
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Giai

Goi x 1a s0 ngay san xuat duge rit ngdn so vdi k& hoach.

S6 ngay san xudt da thuc hién : 30 — x. Pidu kién : x nguyén du&ng

vaA X< 30,

S6 sdn pham thuc sdn xuat méi ngay :

0 + 15 = 65.

S6 san phdm da sén xuat duge 1500 + 255 = 1755 sidn ph4m.
Ta c6 phuong trinh : (30 — x) x 65 = 1755 <  x = 3 (nhén)

Véay, trén thuyc té xi nghiép da rit ngin dugc 3 ngay.

Chobié’uthffc:_A:[ 3y 2 .t ]:((x—2)+

+
x2-4 2-x x+2
a) Rat gon biéu thic A.
b) Tinh gi4 tri ciia A bt |x| = %

c) Tim gid tri cta x dé A < 0.

B 2 .2
a)A:[ X  2x+2) x 2):[}; 4+10 xJ

+
x>-4 x*-4 x*-4
-6 x+2 1

— X

* -4 8 26
b)Né’ux=—% thi A=

Néu x = -% thi A=

LIt onfro M

c) PKXD ciia biéu thic Ala x # 2va x # -2

10 - x°

X+ 2 J

Muén tim gid tri cda x dé A < 0, ta tim cdc nghiém cia ba

phuong trinh < 0 khac +2
=%
Ta c6 : = <0 & 2-x20 = x>2
-X

Két luan : P& A < 0 thi x phai 14y cac gi4 tri x > 2.
Giai bt phuong trinh : > ; 1,

x_

Giai
x—1>1 <> i-_3—+2->1<::> 1+ > 1 &
X-3 Xx-3 X -3

< x-3>0 —3

x-3
X>a

12¢
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B- PHAN HINH HOQC

1] Dung hinh thang ABCD (AB / CD), biét ba canh : AD = 2cm, CD = 4cm,
BC = 3cm va dudng chéo AC = 5em.

Giai
Al Bly—n B
Ir - ~
o ocm 2cem
D 4em B

Ta dung doan thing CD = 4cm.

- Dung hai dudng tron (C, 5cm) va (D, 2cm) cdt nhau tai A.

- Dung dudng tron (C, 2e¢m) va duﬂﬁg tron (A, 4cm) cdt nhau tai B.

+ Dubtng thing AB kéo dai cit dudng tron (C, 2cm) tai diém B' (ngoai
diém B da ké & trén).
Céc tuit gidc ABCD va AB'CD la nhitng hinh thang théa man dé bai.
Chitng minh : Vi B € (A, 4cm)nén AB = 4cm.

AABC = ADCA (AB = CD = 4cm, AD = BC = 2cm, AC chung) do dé
BAC = DCA 1a cap goéc so'le trongta c6 : AB // CD.
Ta gide ABCD ¢6 AB // CD, AD = 2cm, CD = 4cm, BC.= 2cm 12 hinh

thang théa man yéu cau, AB'CD cing 1a hinh thang théa man yéu
cau vi AB' / CD, AD = 2cm, CD = 4¢m, CB' = 2cm.

2| Cho hinh thang ABCD (AB // CD) ¢6 hai dudng chéo cdt nhau & O
va tam giac ABO la tam gidc déeu. Goi E, F, G theo thu tu la trung
diém cla cdc doan thdng OA, OD va BC. Chiing minh ring tam giéc
EFG la tam gidc déu.

Giai
Cac tam gidc OAB va OCD la cédc tam gidc déu, cdc dudng trung
tuyén BE, CF déng thai 1a cdc dudng cao : BE L AO: CF 1 OD. Cac
tam giac vuong EBC, FBC c6 cédc trung tuyén ng véi canh huyén
BC béng nitta canh huyén BC.

EG=-BC (1); = FG=iBC (2
2 2
Trong tam gidec OAD, doan thing EF 1a dudng trung binh nén
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EF:%AD & B

Vi AD = BC, do d6 EF = %BC (3)

Tu (1), (2) va (3) ta c6 :
EG:FG:EF= %BC.

Vay tam gidc EFG 1a tam gidc déu. " ¢
Tam gidc ABC c6 cdc dudng cao BD, CE cit nhau tai H. Pudng
vudng goc véi AB tai B va dudng vudng géc v6i AC tai C cdt nhau &
K. Tam gidc ABC c6 diéu kién gi thi t« gide BHCK la :
a) Hinh thoi ? b) Hinh chit nhat ?
Giai A
a) Td gidc BHCK la hinh binh hanh
(CE // BK vi cing vuéng géc v6i AB,
BD // CK) BHCK 1la hinh thoi thi
BH = HC, suy ra ABHE = ACHD, do
dé HE = HD, suy ra BD = CE. B
Suy ra tam gidc ABC phai 1a tam gidc can.
b) BHCK 1a hinh chir nhat thi BH L CE ma CE | BE. B
Vay BD trung véi BA hay tam gidec ABC vudng tai A va H tri
véi A.
Cho hinh binh hanh ABCD. C4c diém M, N theo tha tu 1a tru
diém cta AB, CD. Goi E 1a giao diém ciia AN va DM, K la g
diém ctia BN va CM. Hinh binh hanh ABCD phéi c6 diéu kién gi
tt gisc MENF la :
a) Hinh thoi ? b) Hinh chif nhat ? c) Hinh vuéng
Giai
a) Do AB // CD va AB = CD suy ra AM // DN va AM = DN.
AMND 1a hinh binh hanh ¢6 MN // AD. Céc dudng chéo AN
DM cdt nhau tai trung diém ctia méi dudng. Do d6 E 1a tru
diém ctia DM.

Tuong tu, ta c6 F 12 trung diém A M B
cua CM. Suy ra EF // AB.

Néu MENF 1a hinh thoi thi c4c

dudng chéo EF L MN. Suy ra

AB 1 AD hay ABCD la hinh chit D N C
nhat.
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o

b) Néu MENF la hinh cht nhat thi MN = EF = %CD, S 5

CD = 2MN = 2AD. Vay khi mot canh cGa hinh birth hanh ABCD
gap doi canh ké n6 thi MENF la hinh chi nhat.

c) Tt hai cdu a) va b) ta suy ra ring MENF 1a hinh vudng khi
ABCD la hinh chit nhat ¢6 mét canh gap ddi canh ké né.

Trong tam gidc ABC, cdc trung tuyén AA' va BB' cit nhau ¢ G.
Tinh dién tich tam gidc ABC biét ring dién tich tam gidc ABG
bang S.
Giai

Goi H, K lan lugt 1a hinh chiéu cia C, G trén dudng thang AB. Ta
c6 AGKC' ©» ACHC', do dé :

GK _GC 1 | GH=3GK

CH CC 3 :
Dién tich tam gidc ABC : .

Sape = %ABXCH =é—AB « 3GK

-3 x (%ABxGK):SS

Véy SABC = 3SABG = 38

Cho tam gidc ABC va dudng trung tuyén BM. Trén doan thdng BM

s dides D 5a6 ohib % _ -;- Tia AD cit BC & K. Tim ti s6 dién

tich cua tam gidc ABK va tam gidec ABC.

Giai
Qua M ké dudng thing song song véi AK, cidt BC tai L Ap dung
dinh 1i Ta-let trong tam gidc BMI, ta dugc :

LDl . EreSBE W &
KI DM 2

Trong tam gide AKC c¢6 MI la duong

trung binh, do d6 : M
KI = IC (2)

Tir (1) va (2) suy ra: BC = 5BK 8 K HI ¢

Céc tam gidec ABC va AKB c6 chung dugng cao AH ké tir A, do d6 ti
s6 dién tich :
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S apx ) -z—BKxAH BK

1
Sac lpoxam BC 5
2

Cho tam gidc ABC (AB < AC). Tia phén gidc cla géc A cit BC ¢ K.
Qua trung diém M ctia BC ké mot tia song song véi KA cit dudng
thidng AB & D, cdt AC 6 E. Ching minh BD = CE.

Giai
Do AK // DM, dp dung dinh 1li Ta-let
trong tam gidc BDM ta ¢6 : %
L) (1) .
AD KM
Ap dung dinh 1i Ta-let trong tam gidc CAK ta c¢6 :
e (2) B K M C
AE KM

Mat khéc, ta c6 ADE = BAK (déng vi); DEA = CAK (so le trong).
Vi AK la dudng phan gidc cha géc A nén BAK = (ﬁr}{, do dé
ADE = DEA nén tam giac ADE can dinh A, suy ra AD = AE. Hon
nita BM = CM nén déng thiec (1) ¢6 thé duge viét thanh :

2D M ¢R

AE KM
So sénh (2) va (3) ta dugec BD = CE (dpcm).
Trén hinh cho ta thay c6 thé x4c dinh chiéu réng BB' cta khic séng
baéng cach xét hai tam gidc dong dang ABC va AB'C'.
Hay tinh BB' néu AC = 100m, AC' = 32m, AB' = 34m.

Cl’
A
Giai
Trén hinh ta thay B'C' // BC. Theo dinh li Ta-let ta ¢6 :
AB'_AC oo AB'xCC
BB CC AC’
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134

Thay AB' = 34m, C'C = AC - AC' = 100 — 32 = 68m, ta tinh duoc
chiéu rong khuic séng :
BR' = 34 x 68

= 72,25m.

Cho tam gidc ABC c6 AB < AC, D 1a mot diém ndm gita A va C.
Ching minh ring : ABD=ACB < AB?= AC.AD.

Giai
a) (=) Cho ABD = ACB. Chiing minh AB? = AC.AD
Vi cdc tam gide ABD va ACB ¢6 A
BAD = BAC, ABD = ACB nén
AABD o AACB, do d6 D
AB AD y
—_—= a AB = AC.AD s
AC AB’ VT B c
b) (=) Néu AB? = AC.AD thi i—z =%§. Hai tam gide ABD va

ACB c6 hai canh clia tam gidc nay ti 1é v6i hai canh cda tam giac
kia va géc tao bdi cdc cap canh d6 1a géc A chung. Vay AABD
AACB cho nén cédc géc tuong ting ABD = ACB.

Vay: ABD=ACB: /s | AB?= AC.AD.
Cho hinh hép chit nhat ABCD.A'B'C'D' ¢6 AB = 12c¢m, AD = 16cem,
AA' = 25cm.
a) Ching minh céc tit gide ACC'A', BDD'B' 1a céc hinh chit nhAt.
b) Ching minh : AC? = AB? + AD? + AA2,
c) Tinh dién tich toan phdn va thé tich cta hinh hép chit nhat.

Giai
a) Vi ABB'A, BCC'B' 1a hai hinh chi nhat D C
nén ta c6 AA' = CC. Lai c6 ABCD va g |
AB'CD' 1a hai hinh chit nhat bing 12y 1B
nhau nén hai dudng chéo AC = A'C'. s "
Béi vay ACC'A' 1a hinh binh hanh. | g
Rld=c iy
Hon nita AA' 1 AB', AA' 1 A'D' nén A:&f-_:_'i"d]?/

AA' | mp (AB'CD'), do d6 AA' L A'C".
Do d6 ACC'A' 1a hinh chif nhat.
Ching minh tuong tu ta thdy BDD'B' 12 hinh chit nhat.
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b) Tam gidc AA'C' vuong tai A'. Theo dinh li Pi-ta-go :
AC? = AC? + AA? (1)
Tam gidc A'B'C' vudng tai B' nén A'C* = AB* + B'C*2
Thay vao (1) ta ¢6 :
AC?=AB? + BC? + AA” (2)
Vi AB' = AB, B'C' = A'D' = AD nén thay thé vao (2) ta duge :.
AC? = AB? + AD? + AA”.
c¢) Dién tich toan phan hinh hép chit nhat :
Sip = 2(AB + AD).AA' + 2AB.AD = 1784 cm?
Thé tich hinh hép chit nhat :
V = AB x AD x AA' = 4800 cm®.

Cho hinh chép tu gidc déu S.ABCD c¢6 canh ddy AB = 20cm, canh
bén SA = 24cm.

a) Tinh chiéu cao SO réi tinh thé tich hinh chép.
b) Tinh dién tich toan phan cta hinh chép.
Giai
Tam gidc SOA vudng tai O. Theo dinh li Pi-ta-go :
SA? = AO” + SO?

2 2
= SO:JSAg—(%J =JSA2-AB ,

S

2
Thay SA = 24, AB = 20 ta dugc chiéu cao

2
SO = 1’242 .20 ~ 19,40cm. n
2

Thé tich hinh chép :

V= %.AB?SO ~ %.400 x 19,40 ~ 2586,67 cm®.

Trung doan cta hinh chép :
 SI= VSA? - AI® =242 —10% ~21,82cm.
Dién tich toan phan cta hinh chép
Sip = AB? + 2AB.SI ~ 400 + 40 x 21,82 = 1272,8 cm?.

135

http://tieulun.hopto.org



MUC LUC

PHAN DAI SO

Chuong 111

PHUONG TRINH BAC NHAT

§1. Mg dau vé phuong trinh
§2. Phuong trinh bac nhit mdt &n va céch gidi
§3. Phuong trinh dua duge vé dang ax + b =0
§4. Phuong trinh tich
§5. Phuong trinh chita 4n ¢ mau thie
§6, §7. Giai bai todn bing cdch 1ap phuong trinh
On tap chuong III
Chuong IV '
BAT PHUONG TRINH BAC NHAT MOT AN
§1. Lich hé gita thd tu va phép cdng
§2. Lién hé gitda thd tu va phép nhan
§3. B4t phuong trinh mét dn
§4. Bat phuong trinh b4ac nhat mot 4n
§5. Phuong trinh chita ddu gid tri tuyét doi
On tap chuong IV
PHAN HINH HOC
Chudng 111
TAM GIAC PONG DANG
§1. Dinh li Ta-let trong tam gidc
§2. DPinh li ddo va hé qud caa dinh 1i Ta-let
§3. Tinh chat dudng phan gidc ciia mt tam gidc
§4. Khdi niém tam gidc dong dang
§5. Cdc truong hgp tam gidc dong dang
§6. Céde truong hop dong dang cla tam gidc vuong
On tap chuong III
Chuodng IV
HINH LANG TRU PUNG - HINH CHOP PEU
§1, §2. Hinh hop chit nhat. Pusng thing, mat phdng song song
§3. Thé tich cta hinh hdp chif nhat
Puong thdng, mit phdng vuing géc
§4. Hinh liang tru dung
§5. Hinh chop déu va hinh chép cut déu
§6. Dién tich xung quanh hinh chép déu
§7. Thé tich ctia hinh chép déu
On tap chuong IV
On tap cudi nam
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